BOIGIAOIDUGVAIDAGITAO),

‘_I

li'Mi_iﬂllllll

—

w1111 ' o s ]
T TR , )M
nm iy | | i () |
R - LT ki (ATt
IHI“ lu.l_l.i-'i"”" > r'.nr -|" - :” y N | : - I. = -\ £

1)) = U = S0
1(0ui

=

040 oA ulgg

I



HA HUY KHOAI (T6ng Chu bién)
CUNG THE ANH - TRAN VAN TAN - DPANG HUNG THANG (d6ng Chu bién)
HA VU ANH - TRAN MANH CUONG - PHAN THI HA DUONG - NGUYEN DAT DANG
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DUONG ANH TUAN - NGUYEN CHU GIA VUONG

(Tai ban Ian thi tw)

TAP MOT

NHA XUAT BAN GIAO DUC VIET NAM



HU'GNG DAN SU DUNG SACH

1. Méi bai hoc déu duorc thiét ké theo cau tric gébm nhirng phan sau day.
Thuét ngir: Diém tén cac dbi twong chinh cla bai hoc.

Kién thire, ki nang: Giup em xac dinh nhirng ndi dung kién thirc, ki ndng chinh can linh
hdi va ren luyén trong bai hoc.
Mé dau: Dua ra tinh huéng 1am ndy sinh nhu cau hoc tap; né co thé Ia mét bai toan thuc
té dai dién, hay la mét doan dan nhap. Em khéng cén tra 1&i ngay cac cau hoi hay yéu cau
dwoc dat ra & phan nay, ma sé giai quyét chung trong bai hoc, sau khi da linh héi dwoc
lwong tri thire va ki ndng can thiét.
Muc kién thire: Sau phan mé dau, bai hoc dwoc chia thanh cac muc theo tirng chi dé.
Nhin chung, méi don vi kién thirc co cau tric sau day:
Hinh thanh kién thitc: Em can tich cwc tham gia vao cac hoat dong (H®) dé chiém
linh tri thirc. Cac H® nay cho em co hdi quan sat va trai nghiém, tinh toan va lap

luan dé @i toi [khung kién thirc J mot cach tw nhién.

Vi du: Em c6 thé hoc & day phuong phap, cach |ap luan va tinh toan, cach trinh bay
I&i gidi bai toan.

Luyén tdp: Van dung kién thirc da hoc, tham khéo vi du twong (rng, em hay luyén
tap dé cing cb kién thirc va rén luyén ki nang.

Vin dung: Trén nén tang kién thirc va ki nang da dwoc hoc, em gidi quyét cac bai
toan gan voi thuc té, két néi tri thirc voi cac linh vre khac nhau trong hoc tap, khoa
hoc va cudc séng.

Em c6 thé bat gdp mét khung chir  nham héd tro hodc binh luan,... cho ndi dung twong

(rng duoc dé cap & bén canh.

Ngoai bén thanh phan co ban & trén, trong moét don vi kién thu'c em con co thé cé co hoi

tham gia vao Kham pha, Trai nghiém, Thao luén, tra |0i E mé& rong hiéu biét cing
Em c6 biét?,...

Bai tip: Em ch( déng thue hién ngoai gid trén I6p, tuy vay, thay/cé sé danh thoi lvong
nhat dinh dé ciing em diém qua cac bai tap nay.

2. Céac bang tra clru va giai thich thuat nglr (dwoc dat & cudi sach) cung cap dia chi tra clru
va giai thich mét sé khai niém, céng thirc dwoc phat biéu trong sach.

Hay bdo qudn, giir gin sdch gido khoa
dé danh tdng cdc em hoc sinh lop sau!




LO'I NOI DAV

Cac em hoc sinh yéu quy!

Trén tay cac em la cudbn TOAN 10 cha b sach “Két néi tri thirc véi cude sdng’.
Pung nhu tén goi clia bd sach, cac kién thirc trinh bay & day chi yéu xuét phat
tir nhirng tinh hudng ca cudc séng quanh ta va tré lai gitp ta gidi quyét nhirng
van dé cla cudc séng. Vi thé, khi hoc Toan theo cudn sach nay, cac em sé cam
nhan dwoc rang, Toan hoc that la gan ggi.

Boan mé dau cua cac chwong, cac bai hoc thwéng dwa ra nhirng tinh hudng,
nhirng vi du thuwc té cho thay sw can thiét phai dwa dén nhirng khai niém toan
hoc méi. Qua dé, cac em sé dwoc trau déi nhirng ki nang can thiét cho mét
cdng dan trong théi hién dai, d6 1a kha nang “md hinh hoa”. Khi da dwa van dé
thuee tién vé bai toan (mé hinh toan hoc), ching ta sé phat hién thém nhirng
kién thirc toan hoc méi, dé cung véi nhirng kién thirc da biét gidi quyét bai toan
thyre tién dat ra.

Hi vong rang, qua maéi bai hoc, méi chwong sach, qua mdi vong |ap tir thire tién
dén tri thirc toan hoc, réi tir tri thirc toan hoc quay vé thuc tién, TOAN 10 sé
giup cac em truedng thanh nhanh chong va tré thanh ngudi ban than thiét cla
cac em.

Chuc cac em thanh céng cung TOAN 10!
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CHUONG |

Chwong nay cung céap nhirng khai niém
va ki hiéu légic thudng dung, ciing cb va
m& réng hiéu biét ban dau vé i thuyét tap
hop da dwoc hoc & cac I6p dwédi. Tir dé
gop phan hinh thanh kha nang suy luan
co li, khd nang tiép nhan, dién dat cac
van dé mét cach chinh xac, tao co sé dé
hoc tét cac ndi dung toan hoc khac.

THUAT NGU

» Ménh @é

Ménh dé pha dinh

Ménh dé kéo theo, ménh dé dao
Ménh dé twong dwong

Piéu kién can, diéu kién du, diéu kién
can va du

Cac ki hiéu: v, 3

C6 bao nhiéu con vat
xuat hién trong hinh vé?

L

)

C6 5 con vat xuat hién
trong hinh vé.

| KIEN THU'C, KINANG
Thiét 1ap va phat biéu ménh dé& pha dinh,

ménh dé dao, ménh dé kéo theo, ménh dé
twong dwong.

i« Thiét 1ap va phat biéu cac ménh dé co chira

ki hiéu v, 3,

+ X&c dinh tinh dang sai cia mot ménh dé trong

nhi*rng trwéng hop don gian.

Cé 6 con vat xuat hién
trong hinh vé.




1. MENH DE, MENH DE CHUA BIEN

a. Ménh dé

) wo1. Trong cac cau & tinh huéng mé dau:
a) Cau nao duang?
b) Cau nao sai?
¢) Cau nao khéng xac dinh dwoc tinh dung sai?
Nhirng cau néi ctia An va Khoa la nhirng khang dinh cé tinh dung hoac sai. Nguoi ta goi méi

cau nhw vay la mét ménh dé Idgic (goi tat Ia ménh dé). Nhirng cau khéng xac dinh dworc tinh
dung sai khéng phai la ménh dé.

Mé&i ménh dé phai hoac dung hoac sai.
Mét ménh dé khéng thé vira dung vira sai.

Chu y. Nguwéi ta thwdng sir dung céc chiv céi P, Q, R,... dé biéu thi cac ménh dé.

)) Vi du1. Trong cac cau sau, cau nao la ménh dé? Cau nao khéng la ménh dé?

a) Phuwong trinh 3x* - 5x + 2 = 0 ¢6 nghiém nguyén; . ) = —
Nhirng cau nghi van, cau

b) 5<7-3; cam than, ciu ciu khién
¢) C6 bao nhiéu dau hiéu nhan biét hai tam giac dong dang? khong phai la menh de.
d) Day la cach x{ li khén ngoan!
Giai C

Vi phwong trinh 3x* —5x + 2 =0 ¢6 nghiém nguyén x = 1 nén cau a la dung. Cau b 1a sai.
Do d6, cau a va cau b la nhirtng ménh gé.

Cau c la cau hdi; cau d 1a cau cam than, néu Ién y kién cta ngudi noi. Do dd, khéng xac dinh
duwoc tinh dung sai. Vay cac cau c va d khéng phai la ménh dé.

Chi . Nhirng ménh dé lién quan dén toan hoc (cac ménh dé & cau a va cau b trong Vi du 1)
dwoc goi la ménh dé toan hoc.

) Luyén tip 1. Thay ddu “?” bang dau “v"” vao 6 thich hop trong bang sau:

13 la sé nguyén tb. ?

Téng @6 dai hai canh bat ki

cua mot tam giac nhd hon ? ? ?
dd dai canh con lai.

Ban da lam bai tap chwa? ? ? T
Thoi tiet hdm nay that dep! ? ? ?




KY

) #92. Quan sat bién bao trong hinh bén.

b. Ménh dé chira bién

Xét cau “n chia hét cho 2” (v6i n 1a sé tu nhién).

Ta chwa khang dinh dwoc tinh dlng sai ctia cau nay, do dé né chwa phai la mét ménh dé.
Tuy nhién, néu thay n bang sé tw nhién cu thé thi cau nay cho ta mét ménh dé. Chang han:
« V&in=5taduwoc ménh dé “5 chia hét cho 2”. Day la ménh dé sai.

« Véin =10 ta dwoc ménh dé “10 chia hét cho 2”. Pay 1a ménh dé aung.

Ta néi rang cau “n chia hét cho 2” 1a mét ménh dé chira bién.

Xét céu‘ “x > 5", Hay tim hai gia tri thwe cla x dé tlr cau da cho, ta nhan dwoc moét
ménh dé dling va mét ménh dé sai.

2. MENH BE PHU DINH

Khoa néi: “Pay la bién bao dudng danh
cho ngu¢i di bd”.

An khéng déng y voi y kién cta Khoa.

Hay phat biéu y kién clia An dwéi dang
mot ménh dé.

Dé phu dinh mét ménh dé P, ngudi ta thwong thém (hodc bét) tir “khéng” hodc “khéng phai”
vao trwdc vi nglr clia ménh dé P. Ta ki hiéu ménh dé pha dinh clia ménh dé Pla P.

Ménh dé& P va ménh dé P la hai phat biéu trai ngwoc nhau. Néu Pdung thi P sai, con néu
P sai thi P ding.

) Vi du 2. Phét biéu ménh dé pha dinh cda mdi ménh dé sau:

P: “17 1a sé chinh phwong”;

Q: “Hinh hép chir nhat khédng phai 1a hinh l&ng tru dlrng tr giac”.

Giai

Ménh @& phu dinh cta P 1a P: “17 khéng phai la sé chinh phwong”.

Ménh dé pht dinh ctia Q 1a Q: “Hinh hép chir nhat Ia hinh Iang tru ding t giac”.

) Luyén tip 2. Phat biéu ménh dé phu dinh ciia méi ménh dé sau va xac dinh tinh dung sai cia

ménh dé pha dinh 6.
P: “2 022 chia hét cho 5;
Q: “Bét phwong trinh 2x + 1 > 0 cé nghiém”.

) Vin dung. Cho ménh dé Q: “Chéu A la chau luc c6 dién tich I&n nhét trén thé giéi". Phét biéu

ménh dé pha dinh Q va xac dinh tinh ddng sai cta hai ménh dé Q va Q.



3. MENH DE KEO THEO, MENH BE PAO

a. Ménh dé kéo theo i o |
s dung rwou bia khi tham gia

) W93, Cap tr quan hé nao sau day phu hop voivitri  giao théng co thé bi xtr phat
bi che khuat trong cau ghép & hinh bén? hanh chinh hodc x{ Ii hinh sy tuy
A.Néu ... thi ... theo mdrc @6 vi pham.

B. Tuy ... nhwng ...
» H94. Cho hai cau sau; .
P: “Tam giac ABC la tam giac vuéng tai A”;
Q: “Tam giac ABC c6 AB? + AC? =BC?".
Hay phat bidu cau ghép co dang “Néu Pthi Q. & c

[Ménh dé “Néu P thi Q” duoc goi la mot ménh dé kéo theo va ki hiéula P= Q.

Chu y. Ménh dé P = Q chi sai khi P ding va Q sai. Do dé ta chi can xét tinh ding sai cua
ménh dé P = Q khi P dung. Khi dé, néu Q dung thi P = Q dung, néu Q sai thi P = Q sai.

» Vidu 3. Cho tr giac ABCD, xét hai cau sau:

Q: “ABCD la t giac noi tiep dwong tron”.

Phat biéu ménh dé P = Q va cho biét tinh dung sai
ctia ménh de do.

Giai
P = Q: “Néu tr giac ABCD c6 téng s6 do hai géc dbi dién bang 180° thi ABCD la tir giac
néi tiép dudng tron”.

Ménh dé kéo theo nay la ménh dé dung.

Cac dinh li toan hoc |a nhirng ménh dé ddng va thudng cé dang P = Q. Khi d6 ta noi:

P |a gia thiét ctia dinh i, Q la két luan cla dinh i, hoac

“Pla didu kién dl dé cé Q" hoadc “Q la diéu kién can dé co P".

b. Ménh dé dao
) M5, Xét hai cau sau:
P: “Phuwong trinh bac hai ax® + bx + ¢ = 0 ¢ hai nghiém phan biét”;
Q: “Phwong trinh bac hai ax*> + bx + ¢ =0 cé biét thirc A =b* —4ac >0".
a) Hay phat biéu ménh @é P— Q.
b) Hay phat biéu ménh dé Q = P.



(Ménh dé Q = P dwoc goi la ménh dé dao chaménh dé P= Q. J

Nhan xét. Ménh dé dao cia mét ménh dé dung khéng nhét thiét 1a ding.

) Vi du 4. Hay phat biéu ménh dé ddo cia ménh dé: “Néu tam giac ABC la tam giac déu thi
tam giac ABC la tam giac can” va xac dinh tinh ding sai cia ménh dé dao nay.
Giai
Ménh dé dao la: “Néu tam giac ABC la tam giac can thi tam giac ABC la tam giac déu”,
Ménh dé ddo nay la sai.
) Luyén tdp 3. Cho cac ménh @é P: “a va b chia hét cho ¢”;
Q: “a + b chia hét cho ¢”.

a) Hay phat biéu dinh i P= Q. Néu gia thiét, két luan cta dinh li va phat biéu dinh li nay dwéi
dang diéu kién cén, diéu kién au.

b) Hay phat biéu ménh dé dao clia ménh dé P — Q réi xac dinh tinh dung sai cla ménh dé
dao nay.

4. MENH PE TUONG DUONG
) HD6. Hay xac dinh tinh dung sai cia ménh dé sau:
“Mét s6 tw nhién chia hét cho 5 néu sé d6 co chir s tan cung bang 0 hoac 5 va nguorc lai”.

Ménh dé& & HD6 c6 thé phat biéu dwdi dang: “M6t sé tw nhién chia hét cho 5 néu va chi néu sé
d6 cé chir sé tan cling bang 0 hoac 5”.

[Ménh & “P néu va chi néu Q’ dwoc goi la mét ménh dé trong duong va ki hiéu 1a P Q. ]

Nhan xét. Néu ca hai ménh dé P= Q va Q = P déu ding thi ménh dé twvong dwong P = Q
dung. Khi d6 ta néi “P twong duwong véi Q" hodc “P la diéu kién cén va a0 dé cé Q” hodc
“P khi va chi khi Q".
) Vi du5. Cho hai ménh dé:

P- “Twr giac ABCD la hinh vuéng”;

Q: “Twr giac ABCD la hinh chir nhat cé hai dwéng chéo vudéng géc véi nhau”.
Hay phat biéu ménh dé twong dwong P < Q va xac dinh tinh ding sai cia ménh dé twong
duong nay.
Giai
Ménh dé twong dwong P < Q: “T(r giac ABCD la hinh vudng khi va chi khi t&r giac ABCD 1a
hinh chi* nhat cé hai dwdng chéo vuéng géc véi nhau”. Ménh dé twong dwong nay dung vi
cé hai ménh dé P= Q va Q = P déu dung.

) Luyén tdp 4. Phat biéu diéu kién can va dd dé sé tw nhién n chia hét cho 2.



5.MENH PE CO CHUAKIHIEU Y, 3

« Cau “Moi s6 thuc déu cé binh phuong khéng am” 1a mét Ki hidu Vv doc 13 “v6i moi:
ménh dé. Cé thé viét ménh dé nay nhu sau: ki hiéu 3 doc 1a “tdn tai”.
P “vx e R x%?>0"

« Cau “Cé mét sb hiru ti ma binh phwong clia né bang 2” la
mot ménh dé. Co thé viét ménh dé nay nhw sau:
Q“IXeQ x?=2"

\1]
ﬂ Em hay xac dinh tinh dung sai cia hai ménh dé trén.

) Luyén tip 5. Phat biéu bang 1&6i ménh dé sau va cho biét ménh dé dé dung hay sai.
vxeR, x* +1<0.

Du®i day ta xét ménh de phu dinh clia ménh dé co6 chira ki hiéu v, 3.

Moi s6 tw nhién nhan véi 1 Khéng ding. C6 mot s ty nhién
déu bang chinh no. nhan voi 1 khéng bang chinh no.

el el

BN =

P RN

Ménh dé “Cé mét s6 tw nhién nhan véi 1 khéng bang chinh né” 1a pha dinh clia ménh dé
“Moi s tw nhién nhan véi 1 déu bang chinh né”.

Nhu vy ménh dé phi dinh ctia P “vne N, n-1=n"laménh @& P:“Ine N, n-1=n".
) Vidué
Viét ménh dé pha dinh clia ménh dé sau va xac dinh tinh dang sai cta né.
P-IxeR,x2+1=0"
Giai L )
Ménh dé P co thé phat biéu 1a; “Ton tai mét sé thue ma binh phuong ctia nd ¢ong véi 1 bang 0”.

Phu dinh ctla ménh dé P la: “Khéng tén tai mét sé thwe ma binh phwong clia né cong véi 1
bang 07, tlre la: “Moi sé thwe déu cé binh phuong cong véi 1 khac 0”.

Ta c6 thé viét ménh dé phi dinh clia Pl1a P: “vx € R, x2 + 1 0”. Ménh dé pha dinh nay dung.
) luyéntip 6

Trong tiét hoc mén Toan, Nam phat biéu: “Moi sé thwe déu cé binh phwong khac 1”.

Mai phét biéu: “Cé mét sé thuwc ma binh phwong cta né bang 17.

a) Hay cho biét ban nao phat biéu dung.

b) Dung ki hiéu v, 3 dé viét lai cac phat biéu cia Nam va Mai dwéi dang ménh dé.

10



BAITAP
1.1. Trong c&c cau sau, cau nao la ménh gé?
a) Trung Quéc la nwéc ddng dan nhat thé gidi;
b) Ban hoc tridng nao?
c) Khéng duoc lam viéc riéng trong gi& hoc;
d) Toi sé sut béng trung xa ngang.
1.2. X&c dinh tinh dung sai ctia mbéi ménh dé sau:
a n> ?;
b) Phwong trinh 3x + 7 = 0 ¢6 nghiém;
c) Co it nhat mét sé céng véi chinh né bang 0;
d) 2 022 1a hop sb.
1.3. Cho hai cau sau:
P: “Tam giac ABC la tam giac vudng’;
Q: “Tam giac ABC c6 mét géc bang téng hai géc con lai”.
Hay phat biéu ménh dé twong dwong P« Q va xac dinh tinh dlng sai cia ménh dé nay.
1.4. Phat biéu ménh dé dao ctiia méi ménh dé sau va xac dinh tinh duling sai ctia chung.
P: “Néu sé tw nhién n cé chir sé tan cung la 5 thi n chia hét cho 5”;
Q: “Néu tir giac ABCD la hinh chip nhét thi ttr giac ABCD ¢6 hai dwéng chéo bang nhau”.
1.5. Véi hai sb thuc a va b, xét cac ménh dé P “a* <b”va Q: “O<a <b”.
a) Hay phat biéu ménh dé P= Q.
b) Hay phat biéu ménh dé& dao clia ménh dé & cau a.
c) Xac dinh tinh dlng sai cia méi ménh dé & cau a va cau b.
1.6. Xac dinh tinh dung sai cla ménh dé sau va tim ménh dé phd dinh cda né.
Q:“IneN, nchiahétchon+ 1"
1.7. DUNng ki hiéu v, 3 dé viét cac ménh dé sau:
P “Moi sé tw nhién déu cé binh phwong I&n hon hodc bang chinh né”;
Q: “C6 mét sb thwe céng véi chinh né bang 0”.
_~o Em cé biét? e
Logic ménh @é 1an dau tién duoc phét trién mét cach
c6 hé théng bdi nha triét hoc Hy Lap Aristotle hon
2 300 nam trwdc va duwoc thao luan béi nha toan hoc

ngudi Anh George Boole vao nam 1854 trong cuén
sach “The Laws of Think”.

Aristotle George Boole |

11



TAP HOP VA CAC PHEP TOAN

TREN TAP HOP
THUATNGU | KIENTHU'C, KiNANG
« Tap hop, tap con, tap hop bing « Nhan biét cac khai niém co ban vé tap hop.
nhau, tap réng .+ Thuc hién cac phép toan trén tap hop va van dung
* Hop, giao, hiéu cla hai tap hop, i  gidi mot s6 bai toan c6 ndi dung thuc tién.
phan bu cda mét tap con .« St dung biéu dd Ven dé& bidu dién tap hop va cac
« Biéu dd Ven . phép toan trén tap hop.

Cau lac bé Lich str c6 12 thanh vién (khéng cé hai ban nao frung tén), té chirc hai chuyén dé
trén mét phdn mém hop trwc tuyén. Tén cac thanh vién tham gia mbi chuyén dé dwoc
hién thi trén man hinh (H.1.1).

C6 bao nhiéu
thanh vién vang
mat trong ca hai

chuyén dé nhi?

CHUYEN PE 1

eNam ﬁ TU OKhénh
:_,:.Hm:rng Binh
aChi eNge‘m

CHUYEN PE 2

@ Huong e Khénh @ Hién
ﬁ Chi O Binh @ Lam

B &

Hinh 1.1

Bai hoc nay sé giup em tra |&i cau héi trén bang kién thirc co ban vé tap hop va cac phép
toan trén tap hop.

1. CAC KHAINIEM CO BAN VE TAP HOP

a.Taphop
) w1, Trong tinh huéng trén, goi A Ia tap hop nhirng thanh vién tham gia Chuyén dé 1, B I1a
tap hop nhirng thanh vién tham gia Chuyén dé 2.
a) Nam c6 |a mét phan tlr cla tap hop A khéng? Ngan cé |a mét phan tir cla tap hop
B khéng?
b) Hay mé ta cac tap hop A va B bang cach liét ké cac phan tr.




) ue2. Cho tap hop:
C = {chau A: chau Au; chau Pai Dwong; chau My: chau Nam Cuc: chau Phi}.
a) Hay chi ra tinh chat dac truwng cho cac phan ti cua tap hop C.
b) Tap hop C cé bao nhiéu phan t&?

s : ‘
C6 thé mé ta mét tap hop bang mét trong hai cach sau: f; hS: prg’” tr a thuge
" -~ - > A - . p O’p ;
Céch 1. Liét ké cac phan tr cta tap hop; a e S: phan tir akhéng

§ Céch 2. Chira tinh chét d&c tring cho cac phan ti cua tap hop. thudc tap hop S.

) Vidu1. Cho D= {n € N| nla sé nguyén t, 5 < n < 20}.
a) Viét tap hop D bang cach liét ké cac phan tir. Tap hop D cé bao nhiéu phan tir?

b) Dung ki hiéu e, ¢ dé viét cau tra I&i cho cau héi sau: Trong cac sb 5: 12: 17; 18, sb nao
thudc tap D, s6 nao khéng thudc tap D?

Giai

a)D={7;11:13; 17; 19). Tap hop D c6 5 phan tcr.

b)S5e D;12¢ D; 17 D; 18 ¢ D.

Chay. S6 phan tlr cla tap hop S dugc ki hiéu la n(S). Chang han, tap hop A trong HD1 c6 s6
phan tr 1a 7, ta viet n(A) = 7.

S6 nao thudc tap nghiém cua Khong ¢ s6 nao vi phwong
phwong trinh x* + 1 =07 trinh vo6 nghiém!

[Tép hop khéng chira phan t&r nao dwoc goi la tap réng, ki hiéu la @.

Chang han:
— Tap hop cac nghiém cta phwong trinh x2 + 1 = 0 14 tap réng;
— Téap hop nhirng ngudi song trén Mat Troi la tap rong.
) luyén tip 1. Goi S |a tap nghiém caa phuong trinh
x?—24x +143=0.
Cac ménh dé sau dung hay sai?
a)13e S; b)11 ¢ S; c) n(S) = 2.

b. Tap hop con

) woz. Goi H la tap hop céc ban tham gia Chuyén dé 2 trong tinh huéng mé déu cé tén bat
dau bang chir H. Cac phan t& cla tap hop H cé |a phan tir cla tap hop B trong HD1 khéng?
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Néu moi phén ttr clia tap hop T §éu la phan tir ciatap hop S | * Thaycho7c S, taconviét
thi ta néi T1a mot tap hop con (tap con) cia SvaviétlaTc S S T(docla Schua 7).

) : . + Kihiéu TeSdéchi T
(doc la T chira trong S hoac T la tap con cua S). khdng 13 tAp con caa S.

Nhan xét
« T dinh nghia trén, T |a tap con cta S néu ménh dé sau dung:
Yk XcT=%cS
» Quy worc tap réng la tap con cia moi tap hop. @
Nguwoi ta thwdng minh hoa mét tap hop bang mét

hinh ph&ng dwoc bao quanh béi mét dudng kin, goi Hinh 1.2
la biéu dé Ven (H.1.2).

Minh hoa T la mét tap con cua S nhw Hinh 1.3.

P Vidu2. Cho tap hop S = {2; 3; 5}. Nhirng tap hop nao sau day
la tap con cua S?
S, = {3} S, ={0; 2J; S, ={3; 5} Hinh 1.3
Giai
Céac tép hop S, = {3}, S, = {3; 5} la nhirng tép con cua S (H.1.4).

Clen6)

Hinh 1.4
c. Hai tap hop bang nhau

) uoa. Son va Thu viét tap hop cac sé chinh phwong nhd hon 100 nhw sau:
Son: S={0; 1; 4; 9; 16; 25; 36; 49; 64; 81},
Thu: T = {n € N| nla sé chinh phuong: n < 100}.
Hoi ban nao viét dung?

Hai tdp hop S va T dworc goi la hai tap hop bang nhau néu méi NéuScTvaTcS
phan tir cla T cling |a phan tir cla tap hop S va nguoc lai. thiS=T.
Kihieula S=T.

» Vidu 3. Cho hai tap hop:
C={n e N | nlabdi chung cua 2 va 3; n < 30},
D= {n € N| nla bdi cua 6; n < 30}.
Chirng minh C = D.

i)




Giai

Taco: C={0; 6; 12; 18; 24},
D = {0; 6; 12; 18; 24}.

Vay C=D.

» Luyén tdp 2. Gia s C la tap hop cac hinh binh hanh cé hai duwéng chéo vudng goéc; D la tap
hop cac hinh vuéng.

Cac ménh dé sau dung hay sai?
a)CcD, b) Co D, c)C=D.

2.CACTAPHOP SO

a. Méi quan hé giira cac tip hop sd

o Téap hop céc sb6 tw nhién N = {0; 1: 2; 3: 4;...}.

o Tép hop céc sb nguyén Z gbm cac sb tw nhién va cac sé nguyén am:
Z={..;,-3,-2,-1,0;1; 2; 3;...}.

o Té&p hop céc sb hitu t7 Q gbm céc sé viét dwoc dwéi dang phan sé g, voia, beZ b+0.

Sé hiru ti con duoc biéu dién dwéi dang sé thap phan hitu han hodc vé han tudn hoan.
« Tap hop céc sb thuc R gom céc so hitu ti va céc so vo ti. S0 vo ti la cac so thap phan
vé han khong tuan hoan.
) He5. Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Moi sé nguyén déu viét dwoc duwdi dang phan sé;
b) Tap hop cac sé thirc chira tap hop cac sé hiru ti;
c) Tén tai mét sé thuc khong la sé hiru ti.

3
[Méi quan hé gilracactdp hop sé: NcZc Q c R. J

) Vidu 4. Hay xac dinh tinh dung sai ciia cac ménh dé sau:
a) 3.274 € Q: b) V2 € R: 03ez
Giai 1
a) 3,274 € Q la ménh dé dung.
b) ¥2 € R Ia ménh @& ddng.

Hinh 1.5

c) % € Z la ménh dé sai.

) Luyén tip 3. Cho tap hop C = {-4; 0; 1: 2}. Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Clatap concuaZ, b) C la tap con cua N; c) C la tap con cua R.



b. Cac tép con thurong dung cua R

DY up6.ChohaitaphopC={xeR|x23}vaD={x€R| x> 3}.
Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) C, D |la cac tap con cua R; b) Vvx, xe C=>x e D;

c) 3 € C nhuwng 3 ¢ D; d C=D.

#

« Khoang

M6t sé tap con thwdng dung cua tap sé thuc R:

(a; b) = {xeRla-ﬂx-ﬂb}mmmf(—)fﬂﬂm

(@ +o)={xeR | x> a} ’*H*”””""{

(o +0)

(—oo; b)={xX€ER | Xx < b} Yotsisiotiim

o
« Doan

« Nitra khoang

(@;bl={xeR|a<x=b}
a
[a;+0) =X ER | X Z @} mwwmwwsf

[a;b1={xem|a5x5b}WH%%%

[a;b)z{xelm|a£x<b}ﬁ"””””*h}”ﬁm

N

(—m;b]={XER|X£b} g W

Ki hiéu +=: Doc la duwong v cuc
(hoac dwong vé cung).

Ki hieu —=: Poc la am vd cuwc
(hoac am vé cung).

a, b goi la cac dau mat ctia doan,
khoang hay nira khoang.

) Vidu5. Viét cac tap hop sau duwéi dang cac khoang, doan, nira khodng trong R réi biéu dién
tréntrucsé: C={x€R|2<x<7};, D={xeR|x<2}

Giai
C=[2: 7]

D= (—x; 2)

) Luyén tip 4. Hay ghép mdi dong & cét bén trai
voi moét dong thich hop & cot bén phai.

3.CACPHEP TOANTREN TAPHOP

a. Giao cua hai tap hop

1) x € [2; 5] a)2<x<5

2) x € (2; 5] by x=7

3) x e [7; +x) g 7<x<10

4) x € (7; 10) d2<x<5
e)2<x<95

) 7. Viét tap hop X gdbm nhirng thanh vién tham gia ca hai chuyén dé 1 va 2 trong tinh huéng

mé& dau.

Tap X co phai la tap con cua tap A khong? Tap X co phai la téap con cua tap B khong? (A, B

la cac tap hop trong HPD1).
e



SAT

Tap hop gbm cac phan ti thude ca hai tap hop Sva T
goila giaocuahaitaphop Sva T kihiéulaS T.

SAT={|xeSvaxeT}

) “idl_lﬁ Hinh 1.6

a) Chohaitaphop C={4; 7; 27} va D = {2; 4; 9; 27; 36}. Hay xac dinh tap hop C n D.
b) Cho hai tap hop E = [1; +x) va F = (—=; 3]. Hay xac dinh tap hop E ~ F.

Giai

a)Giaocuahaitaphop CvaDla C~D={4; 27}.

b) Giaocla haitaphop EvaFlaE~ F=[1; 3].

[1; +00) st > [1; +0) N (—o0; 3] = [1; 3]
1
(—o0; 3] } ST —— P
3 1 3

» luyén tdp 5. Cho cac tap hop C = [1; 5], D = [-2; 3]. Hay xac dinh tap hop Cn D.

b. Hop cua hai tip hop

) Hes. Trd lai tinh huéng mé dau, hay xac dinh tap hop céac thanh vién tham gia Chuyén dé 1
hoac Chuyén dé 2.
SuT

Tap hop gdm cac phan ti thudéc tap hop S hodc thuéc
tap hop T goi la hop clia haitap hop Sva T, ki hiéulaSu T.

SuT={x|xeShoacx e T}.

L

Hinh 1.7
Py vidu?z

a) Chohaitaqp hop: C={2; 3:4; 7} va D ={-1; 2; 3; 4; 6}.

Hay xac dinh tap hop Cu D.
b) Cho hai tap hop E = (-1 2| va F = [0; 3]. Hay xac dinh

tap hop E U F,
Giai B D
a) Hopcuahaitdphop CvaDlaCuD={-1;2; 3; 4,6, 7}. Hinh 1.8

b) Hop cla haitap hop EvaFla E uF =(-1; 3].
) vidus. Trf":f lai cau héi trong tinh huéng mé dau. Goi A la tap hqp‘nhfrng thanh vién tham gia
Chuyén dé 1, B la tap hop nhirng thanh vién tham gia Chuyén de 2.
Ta c6: Au B = {Nam; Hwong; Chi; TU; Binh; Ngan; Khanh; Han; Hién; Lam}.
Tap Au B c6 10 phan tlr, tirc 1a ¢6 10 thanh vién tham gia mét hodc hai chuyén dé.
Sé thanh vién vang mat trong ca hai chuyén @é la: 12 — 10 = 2 (thanh vién).
) Luyén tip 6. Hay biéu dién tap hop A B bang biéu db Ven, voéi A, B duwoc cho trong HD1.



c. Hiéu cua hai tdp hop

) 409, Tré lai tinh hubng mé déau, hay xac dinh tap hop cac thanh vién chi tham gia Chuyén dé 1

ma khéng tham gia Chuyén dée 2.
S\T

r \

» Hiéu ctia hai tap hop Sva T la
tap hop gom céc phan ti thudc
S nhwng khéng thudc T, ki hiéu
lasS\T.

S\T={x|xeSvaxegT}. Hinh 1.9

« Néu T c Sthi S\ T dwoc goi la
phan bu cta T trong S, ki hiéu
lac.T.

L -

Chuy.C.S=@.

Hinh 1.10

) Vidu9. Cho céc tap hop: D= {-2; 3; 5; 6}; E = {x | x la s6 nguyén té6 nhé hon 10};
X = {x | x 1a sé nguyén dwong nhd hon 10}.
a)TimD\EvaE\D.
b) E c6 14 tap con clia X khéng? Hay tim phén bu clia E trong X (néu co).
Giai
a) Taco: E={2; 3; 5; 7}.
Dodé, D\E={-2:8}: E\D={2: 7}.
b) Tacd: X={1;2; 3;4; 5, 6; 7, 8 9}. Vay E la tap con cua X
Phén bu cta E trong X 1a X\ E = C,E = {1; 4; 6; 8; 9}.

) tuyén tip 7. Tim phan bu cla cac tap hop sau trong R:
a) (-0, —2); b) [-5; +).

1) Vin dung. Lép 10A c6 24 ban tham gia thi dau béng da va cau 16ng, trong dé ¢ 16 ban thi
déau béng da va 11 ban thi dau cau Iéng. Gia slr cac tran bong da va céu Iéng khéng té chirc
dong thei. Hoi cd bao nhiéu ban Ip 10A tham gia thi dau ca bong da va céu 16ng?

Goi y. Goi x la sé ban tham gia thi dau ca bong da va céu 16ng.

Bong da

Céu léng Ta co: n(AuB)=n(A)+n(B)-n(AnB).

A%



BAITAP

1.8. Goi X la tap hop cac quoc gia tiép giap voi Viét Nam. Hay liét ké cac phan tir clia
tap hop X va biéu dién tap X bang biéu do Ven.

—

9. Ki hiéu E |a tap hop cac quéc gia tai khu vwe BDédng Nam A.
a) Néu it nhat hai phan t&r thudc tap hop E.
b) Néu it nhat hai phan tlr khéng thudc tap hop E.
c) Liét ké cac phan tir thudc tap hop E. Tap hop E ¢ bao nhiéu phan ti?

1.10. Hay viét tap hop sau bang cach néu tinh chat dac trung cho cac phan t&r clia
tap hop:

A ={0; 4; 8, 12; 16}.
11. Trong cac tap hop sau, tap nao la tap réng?
A={xeR|x*-6=0}); B={xeZ|x*-6=0).
1.12. Cho X = {a; b}. Cac cach viét sau dung hay sai? Gidi thich két luan dua ra.
ajacX b) {a} = X; c) e X
1.13.Cho A={2: 5}, B={5:x},C={2: y}. Timxvaydé A=B=C.
14.ChoA={xcZ|x<4};B={x e Z| (5x - 3x3)(x* + 2x — 3) = 0}.
a) Liét ké cac phan ti cla hai tap hop A va B.
b) Hay xac dinh cactép hop A~ B, AL Bva A\B.
.15. Xac dinh cac tap hop sau va biéu dién ching trén truc sé.
a) (-4, 11 [0; 3); b) (0; 2]u (-3; 1];

—

.

e

¢) (-2 N (% +=); d) R\(-0; 3].

16. Dé phuc vu cho mét hdi nghi quéc té, ban té chirc huy déng 35 ngudi phién dich
tiéng Anh, 30 ngui phién dich tieng Phap, trong d6 cé 16 ngwdi phién dich duoc cé tieng
Anh va tiéng Phap. Hay tra I&i cac cau hdi sau:

a) Ban té chirc da huy ddng bao nhiéu ngwdi phién dich cho hdi nghi d6?

b) C6 bao nhiéu nguwdi chi phién dich dwoc tiéng Anh?

=t

¢) C6 bao nhiéu ngudi chi phién dich dwoc tiéng Phap?
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BAI TAP CUOI CHUONG |

A - TRAC NGHIEM

1.17. Cau nao sau day khong la ménh dé?
A. Tam giac déu la tam giac cé ba canh bang nhau.
B. 3<1.
C.4-5=1.
D. Ban hoc gidi qua!
1.18. Cho dinh li: “Néu hai tam giac bang nhau thi dién tich cGa chung bang nhau’.
Ménh dé nao sau day la ding?
A. Hai tam giac bang nhau la diéu kién can dé dién tich ctia ching bang nhau.
B. Hai tam giac bang nhau Ia diéu kién can va di dé chung cé dién tich bang nhau.
C. Hai tam giac co dién tich bang nhau la diéu kién dG dé chung bang nhau.
D. Hai tam giac bang nhau la diéu kién 0 dé dién tich ctia ching bang nhau.
1.19. Ménh dé nao sau day la dung?

A ¥xeR, x?>1= x>-1. B.VxeR, x?>1=x>1.
C.¥xecR x>~1=> ¥ 31 D.VxecR, x>1= xX* >1.

1.20. Cho tap hop A = {a: b; ¢}. Tap A co tat ca bao nhiéu tap con?
A 4, B. 6. C. 8. D. 10.

1.21. Cho céc tap hop A, B dwoc minh hoa bang biéu dé
Ven nhw hinh bén. Phan t6 mau xam trong hinh la biéu
dién cua tap hop nao sau day?

A.AnB. B. A\B.
C. AuB. D. B\ A
B-TU LUAN

1.22. Biéu dién cac tap hop sau bang biéu dé Ven:
a)A={0;1,; 2; 3}, b) B = {Lan; Hué; Trang}.
1.23. Phan khéng bi gach trén truc sé duéi day biéu dién tap hop sé nao?

Y -

-2 5




1.24.Cho A={xeN|x<T7}; B=1{12 3; 6; 7; 8}. Xac dinh cac tap hop sau:
AuB AnB; A\B.

1.25. Cho hai tap hop A =[-2; 3] va B = (1; +ex). Xac dinh céc tap hop sau:
AnB B\AvacC,B.

1.26. Xac dinh cac tap hop sau va biéu dién ching trén truc sé.

a) (—o5; 1) N (0; +e0); b) (4;7]u (-1 5); c) (4 7]\(-3; 5]

1.27. Mét cudc khao sat vé khach du lich tham vinh Ha Long cho thay trong 1 410 khach du lich
dwoc phong van cé 789 khach du lich dén tham déng Thién Cung, 690 khach du lich dén
dao Titop. Toan bd khach duwoc phdng van da dén it nhat mét trong hai dia diém trén.
Hoi c6 bao nhiéu khach du lich vira dén tham dong Thién Cung vira dén tham dao Titop
¢ vinh Ha Long?

—e Em c6 biét?

D3o Titop ndm trong vinh Ha Long, tinh Quang Ninh, cach ¢ang tau du lich Bai Chay
khodng 7 — 8 km vé phia déng nam. Duéi chan ddo la mét bai tdm cé hinh vang trang
dm tron lay chan dao, bai cat tuy nhé nhwng rat thoang dang va yén tinh, bén mua
nuwdc sach va trong xanh. Ngay 22-11-1962, Cha tich H6 Chi Minh cung nha du hanh
vil tru ngudi Lién X6 G.Titop Ién tham dao. Dé ghi dau ki niém chuyén di d6, Chu tich
H6 Chi Minh da dat tén cho dao 1a dao Titop.

(Theo tuoitre.vn)

Pao Titop, vinh Ha Long
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CHUONG I

BAT PHUONG TRINH VA
HE BAT PHUONG TRINH

BAC NHAT HAI AN

Céc bat phuﬁng trinh bac nhat hai an va hé bat phuwong trinh
bac nhat hai an xuét hién trong nhiéu bai toan kinh té, nhw 13
nhirng rang budc trong cac bai toan san xuét, bai toan phan phéi
hang hoa,... Chwong nay cung cép cach biéu dién mién nghiém
clia cac bat phwong trinh va hé bat phwong trinh bac nhét hai
an trén mat phang toa do.

BAT PHUGNG TRINH

BAC NHAT HAI AN

THUATNGU . KIEN THU'C, KINANG
- Bat phwong trinh bac nhat haidn : « Nhan biét bat phwong trinh bac nhat hai an.

* Mién nghiém cua bat phuong tf""h » Biét biéu dién mién nghiém ctia bat phwong trinh
bac nhét hai an . bac nhét hai &n trén méat phing toa do.

.+ Van dung kién thirc vé bat phwong trinh bac nhét
i hai an vao giai quyét bai toan thuyec tién.

Nhéan ngay Quéc té Thiéu nhi 1-6, mot rap chiéu phim phuc vu
cac khan gia mét bo phim hoat hinh. Vé dwoc ban ra cé hai loai:
Loai 1 (danh cho tré tir 6-13 tudi): 50 000 déng/vé:

Loai 2 (danh cho nguoi trén 13 tudi): 100 000 ddng/vé.

Ngudi ta tinh toan rang, dé khéng phai bu 16 thi sé tién vé thu
duoc & rap chiéu phim nay phai dat t6i thiéu 20 triéu déng.

Héi s lwong vé ban dwoc trong nhirng trrdng hop nao thi rap chiéu phim phai bu 167

o . a ~ A
1. BATPHUONG TRINH BAC NHATHAI AN
) HB1.Trong tinh hubng mé dau, goi x 1a sé vé loai 1 ban dwoc va y la sé vé loai 2 ban duoc.
Viét biéu thirc tinh sé tién ban vé thu duoc (don vi nghin déng) & rap chiéu phim dé theo x va y.

a) Cac s6 nguyén khéng am x va y phai thoa man diéu kién gi dé sé tién ban vé thu duoc
dat téi thiéu 20 triéu déng?

b) Néu sé tién ban vé thu dwoc nhé hon 20 triéu déng thi x va y thod man diéu kién gi?

S,
,ﬁﬁmj
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Mé&i hé thirc lién hé gilra x va y thu duoc trong HD1a va HD1b dwoc goi la mét bat phuong
trinh bac nhét hai an.

Béat phwong trinh bac nhét hai 4n x, y c6 dang téng quat la:
ax+by<c(ax+by=c, ax+by <c, ax + by >c)
trong d6 a, b, ¢ la nhirng sé thuc da cho, a va b khéng déng thdi bang 0, x va y la cac an sé.

) Vidu1. Bat phwong trinh nao sau day la bat phwong trinh bac nhat hai 4n?
2x + 3y < 1; 2x%2+ 3y < 1.
Giai
Béat phuong trinh 2x + 3y < 1 la bat phuwong trinh bac nhét hai an.
B4t phuong trinh 2x2 + 3y < 1 khéng phai la bat phwong trinh bac nhét hai 4n vi chira x2.
) Ho2.Céap sb (x; y) = (100; 100) thoa man bat phwong trinh bac nhat hai an nao trong hai bat

phwong trinh thu duwoc & HD1? Tir d6 cho biét rap chiéu phim cé phai bu 16 hay khéng néu
ban dwoc 100 ve loai 1 va 100 ve loai 2.

Tra 16 cau héi twong tw véi cap sé (x; y) = (150; 150).

Cap s6 (x,; ¥, ) dwoc goi la mét nghiém clia bat phwong trinh bac nhat hai an ax + by <c
néu bat dang thirc ax, + by, <c ding.

) Vidu 2. Cho bét phuong trinh bac nhat hai n x + 2y > 5. Cap s6 ndo sau day 14 mét nghiém
cla bét phwong trinh bac nhéat hai an trén?
a) (x; y) = (3; 4); b) (x; y) = (0; —1).
Giai
a) Vi3+2-4=11>5néncap s (3; 4) la mdt nghiém cuia bat phwong trinh da cho.
b) Vi0O+2-(-1) =-2 < 5 nén cap sb (0: —1) khdng phai la mét nghiém cta bat phwong trinh
da cho.
) luyén tip 1. Cho bét phwong trinh bac nhét hai &n x + 2y = 0.
a) Hay chi ra it nhat hai nghiém cla bat phuwong trinh trén.
b) Véi y = 0, cd bao nhiéu gia tri clia x thod man bat phwong trinh da cho?
Nhan xét. Bat phwong trinh bac nhét hai an luén cé vé sé nghiém.

2. BIEU DIEN MIEN NGHIEM CUA BAT PHU'ONG TRiNH BAC NHAT
HAI AN TREN MAT PHANG TOA PO

) 4oz, Cho duwong thang d: 2x — y = 4 trén mat phang toa dé
Oxy (H.2.1). Buong thang nay chia mat phang thanh hai
nira mat phang.

a) Cac diém O(0; 0), A(-1; 3) va B(-2; —2) c6 thudc cung
mét nlra mat phang bé |1a dwdng thang d khéng?
Tinh gid tri ctia biéu thirc 2x — y tai cac diém @6 va
so sanh voi 4.

b) Tra 16 cau héi twong tw nhu cau a véi cac diém C(3; 1),
D(4:; -1).

4 Hinh 2.1

a5



phang toa d6 Oxy thanh hai nira mat phang bo d:
ax+by >c;

ax+by <c.

L.

« Trong mat phang toa dé Oxy, tap hop cac di ém co toa dd la nghiém cuia bat phucrng
trinh ax + by < ¢ dwoc goi la mién nghiém cuta bat phwong trinh d6.

« Nguoi ta chirng minh dwoc réng dwong thang d cé phuong trinh ax + by = ¢ chia mat

— M6t nlra mat phang (khéng ké bd d) gbm cac diém co toa dd (x; y) thod man

— Nira mat phang con lai (khéng ké bo d) gdm cac diém cé toa dd (x; y) thod man

B& d gdm cac diém co toa do (x; y) thod man ax + by =c.

) Vi du 3. Biéu dién mién nghiém cla bat phwong trinh x + y > 100 trén mét phang toa do.

Giai (H.2.2)

Ta biéu dién mién nghiém cua bat phwong trinh bac nhat
hai &n x + y > 100 nhw sau:

Budce 1. V@ dudng thdng d: x + y = 100 trén méat phang
toa do Oxy.

Buée 2. LAy mot diém bét ki khéng thudc d trén mat phang
roi thay vao biéu thirc x + y. Chang han, lay O(0;0), ta co:
0 +0 < 100.

Do d6 mién nghiém cuia bat phwong trinh da cho la nira mat
phang b® d khdng chira gbc toa dd (mien khéng bi gach).

Hinh 2.2

ax+by<c.

+ Lay mot diém M, (x,;Y, ) khong thudc d.
+ Tinh ax, + by, va so sanh véi c.

cua bat phwong trinh. Néu ax, + by, > ¢ thi nlra mat

« V& duwong thang d ax + by = ¢ trén mat phang toa do Oxy.

« Néu ax, + by, < cthi nira mat phang bé d chira M, Ia mién nghiém

b& d khdng chira M, la mién nghiém cla béat phwong trinh.

i 2 " = 0 z o e 2 2 ) . NE& :
Cach biéu dien mién nghiém cua bat phwong trinh bac nhat hai an Néu ¢ # 0, ta thuong

chon M, chinh la géc
toa do.

» Néu ¢ =0, ta thworng
chon M, co toa dé
(1; 0) hoac (0; 1).

phang

) Vi du 4. Biéu dién mién nghiém cua bat phwong trinh 5x — 7y < 0 trén mat phang toa .

Giai (H.2.3)
Bude 1. V& dwong thang d: 5x — 7y = 0 trén mat phang toa
dé Oxy.

Bude 2. Lay diém M, (0; 1) khéng thudc d va thay x = 0,
y = 1 vao biéu thirc 5x -7y ta dwoc: 5-0-7-1=-7<0.
Do d& mién nghiém cua bat phwong trinh 1a nira mat
phang b& d chira diém M, (mién khdng bi gach).

Chu y. Mién nghiém clia bat phwong trinh ax + by <c |a
mién nghiém cua bat phwong trinh ax + by < ¢ bo di dwong
thang ax + by = ¢ va biéu dién dwdng thang bang nét dut.

VA P

Hinh 2.3

) Luyén tdp 2. Biéu dién mién nghiém cla bat phuwong trinh 2x + y < 200 trén méat phang toa dé.
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) Vi du 5. Giai bai toan & tinh hubng mé dau.
Giai
Goi x la s6 lwong vé loai 1 ban dwoc (x € N) va y la sé luwong vé loai 2 ban duwoc (y € N)
thi s6 tién ban vé thu dwoc 1a 50x + 100y (nghin déng). Nguoi ta sé phai bu 16 trong trwéng
hop s6 tién ban vé nhd hon 20 triéu déng, tirc 1a: 50x + 100y < 20 000 hay x + 2y < 400.
Nhw vay, viéc gidi quyét bai toan mé dau dan dén viéc di tim mién nghiém cda bat phwong
trinh x + 2y < 400.

Mién nghiém cla bat phwong trinh bac nhat hai an nay 4

dwoc xac dinh nhu sau: + % Ey‘:" 7

+ V& duodng thng d: x + 2y = 400, S 900~ 4 200

. Taldy gbc toa dd O(0: 0) vatinh 0 + 2. 0 = 0 < 400. 100}

Do d6, mién nghiém cla bat phwong trinh la nika mat N O
phang b& d chira goc toa dd khdng ké dwéng thang d Of 200 400~
(H.2.4). Hinh 2.4

Vay, néu ban duoc s6 vé loai 1 1a x va sé vé loai 2 la y Mién tam giac gdm cac diém
ma diém (x; y) ndm trong mién tam giac OAB khong ké bén trong va c4c diém trén ba
canh AB thi rap chiéu phim sé phai bu 16. canh clia tam giac.

Néu diém (x; y) ndm trén doan thang AB thi rap chiéu phim hoa vén.

Nhan xét

 Néu ban dwoc 150 vé loai 1 va 150 vé loai 2 thi rap chiéu phim ¢ 14i.

» Néu ban dwoc 200 vé loai 1 va 100 vé loai 2 thi rap chiéu phim hoa vén.

- Néu ban dwoc 100 vé loai 1 va 100 vé loai 2 thi rap chiéu phim phai bu 16.

» vin dung. Mét cdng ty vién théng tinh phi 1 nghin ddng méi phut goi ndi mang va 2 nghin
dong mébi phut goi ngoai mang. Em ¢6 thé str dung bao nhiéu phut goi ndi mang va bao nhiéu
phut goi ngoai mang trong mét thang néu em muén sé tién phai tra it hon 200 nghin déng?

BAITAP
2.1. Bat phwong trinh nao sau day la bat phuong trinh bac nhéat hai an?
a) 2x+3y>6; b) 2°x+y<0; c) 2x* —y >1.
2.2. Biéu dién mién nghiém ctia mdi bat phwong trinh sau trén méat phang toa do:
a) 3x +2y > 300, b) 7x +20y <0.
2.3. Ong An muén thué mét chiéc 6 t6 (cé lai xe) trong mét tuan. Gia thué xe dwoc cho nhu
bang sau:
Phi c§ dinh Phi lii;lh theo quﬁpg dwdéng di
(nghin déng/ngay) | chuyén (nghin dong/kildbmét)
Tir thir Hai dén thir Sau 900 8
Ther Bay va Chi nhat 1 500 10

a) Goi x va y lan lwot 1a sé kildmét éng An di trong cac ngay tir thir Hai dén thir Sau va
trong hai ngay cudi tuan. Viét bat phwong trinh biéu thi méi lién hé gitra x va y sao cho
tong sb tién dng An phai tra khéng qua 14 triéu dong.

b) Biéu dién mién nghiém cla béat phwong trinh & cau a trén mat phang toa dé.



HE BAT PHUONG TRINH
BAC NHAT HAI AN

- - : * - - -
THUATNGU i KIEN THUC, KINANG
» Hé bat phuong trinh  © « Nhan biét hé b4t phwong trinh bac nhét hai an.

e Tildetl Mk .+ Biét bidu dién mién nghiém cda hé bat phuong trinh bac nhat

» Mién nghiém cla hé | hajAn trén mat phing toa do.
bat phwong trinh bac i

nhat hai 4n .+ Van dung kien thirc h¢ bat phwong trinh bac nhat hai an vao

gidi quyét bai toan thye tién.

Trong nam nay, mét clra hang dién lanh du dinh kinh doanh hai loai may diéu hoa: diéu hoa
hai chiéu va diéu hoa mét chiéu véi sé vén ban dau khéng vuot qua 1,2 ti déng.

Diéu hoa hai chiéu Diéu hoa mét chiéu
Gia mua vao 20 triéu ddng/1 may | 10 triéu ddng/1 may
Loi nhuan du kién 3,5 triéu déng/1 may | 2 triéu déng/1 may

Ctra hang woc tinh rang tdng nhu cau cda thi triedng sé khéng vrot qué 100 may ca hai loai.
Néu Ia chi cira hang thi em can dau tw kinh doanh méi loai bao nhiéu may dé loi nhuan thu
duoc la I&én nhat?

1. HE BAT PHU'ONG TRINH BAC NHAT HAI AN

) wo1. Trong tinh huéng mé dau, goi x va y lan luot 1a s6 may diéu hoa loai hai chiéu va
mot chiéu ma clra hang can nhap. Tinh sé tién vén ma clra hang phai bé ra dé nhap hai loai
may diéu hoa theo x va y.

a) Do nhu céu cla thi trwong khéng qua 100 may nén x va y can thoa man diéu kién gi?

b) Vi 6 von ma chi clra hang c6 thé dau tw khong vwot qua 1,2 ti ddng nén x va y phai
thoa man diéu kién gi?

c) Tinh sé tién I&i ma clra hang dy kién thu dwoc theo x va y.

Nhw vay, x va y trong HD1 phai thoa man mét sé bat phuong trinh bac nhét hai an.

"+ Hé bét phwong trinh bac nhat hai an 1a mét hé gém hai hay nhiéu bat phwong trinh
bac nhat hai an.
- Cap sb (x, y,) 1a nghiém ctia mét hé bat phuong trinh bac nhét hai an khi (x,; y,) déng
théi la nghiém cla tat ca cac bat phuwong trinh trong hé dé.

" -




x>0
) Vidu1. Cho hé bat phwong trinh {y >0
X+ y <150.

a) Hé trén c6 phai 1a mét hé bat phwong trinh bac nhat hai 4n khéng?

b) Kiém tra xem cap sé (x; y) = (0; 0) c6 phai la mét nghiém cla hé bat phuwong trinh trén khéng.
Giai

a) Hé bat phwong trinh da cho 1a mét hé bat phwong trinh bac nhéat hai an x va y.

b) Cép sb (x; y) = (0; 0) thod mén ca ba bat phwong trinh ciia hé nén né |a mét nghiém cla
hé bat phuong trinh bac nhét hai 4n da cho.

) Luyén tip 1. Trong tinh hubng mé dau, goi x va y 1an lwot 1a sé may diéu hoa loai hai chiéu
va mét chiéu ma clra hang can nhap. Tl HD1, viét hé bat phuong trinh hai an x, y va chira
mét nghiém cua hé nay.

2. BIEU DIEN MIEN NGHIEM CUA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT
HAI AN TREN MAT PHANG TOADPO

. 5 ) B = g Phuwong trinh cua truc Ox la
» up2. Cho dwdng thang d: x + y = 150 trén mat phang toa dé y = 0 va phwong trinh cia

Oxy. Pudng thdng nay cat hai truc toa dd Ox va Oy tai hai  truc Oy la x=0.
diém A va B.

a) Xac dinh cac mién nghiém D., D,, D, cGa céac bat phuong
trinh twrong 'ng x = 0; y =0 va x + y < 150.

b) Mién tam giac OAB (H.2.5) co phai la giao clia cac mién
D., D, va D, hay khong?

c) LAy mét diém trong tam giac OAB (chang han diém (1; 2)) 4
hodc mét diém trén canh nao d6 ctia tam gidc OAB (chang 150
han diém (1; 149)) va kiém tra xem toa dd cla cac diém do
¢6 phéi la nghiém cta hé bat phwong trinh sau hay khéng:

x>0
y=20
x+y <150. O

=¥

150
Hinh 2.5

» Trong mat phang toa do, tap hop cac diém cé toa d6 la nghiém ctia hé bat phuong trinh
bac nhat hai 4n 1a mién nghiém cuta hé béat phuwong trinh d6.

« Mién nghiém cta hé |a giao cac mién nghiém clia cac bat phwong trinh trong hé.

) Vi du 2. Biéu dién mién nghiém cla hé bat phuwong trinh sau trén mat phang toa dé:
7x +4y <2 400

x+y <100
x=0.

&



Giai (H.2.6)

Bude 1. Xac dinh mién nghiém D, cua bat phwong trinh 7x + 4y <2 400 va gach bd mién
con lai.
+ V& duwong thang d: 7x + 4y =2 400.
*Vi7-0+4-.0=0<2 400 nén toa dé diém O(0; 0) thod man bat phwong trinh
Tx+4y <2 400,

Do d6, mién nghiém D, cta bat phuong trinh 7x + 4y < 2 400
la nira méat phang bé d chira gbc toa @6 O.

Budc 2. Twong tw, mién nghiém D, cla bat phuong trinh
X + ¥ <100 la nlra mat phang bé d’ chira goc toa dd O.

Bude 3. Twong tw, mién nghiém D, cla bat phwong trinh x >0

la nlra méat phang b Oy chira diém (1; 0).

Khi d6, mién khéng bi gach chinh la giao cac mién nghiém
cla cac bat phwong trinh trong hé. Vay mién nghiém ctia hé
la mién khéng bi gach trong Hinh 2.6.

Hinh 2.6

r'Caéc,h xac dinh mién nghiém ctia mét hé bat phurong trinh bac nhét hai an:
« Trén cung mét mat phang toa dé, xac dinh mién nghiém ctia mai bat phwong trinh bac
nhat hai an trong hé va gach bé mién con lai.
L Mién khéng bi gach 1a mién nghiém ctia hé bat phwong trinh da cho.

x>0
Chu y. Néu trong HD2, hé dwoc thay boi ‘ y >0 thi mién nghiém sé 1a mién tam giac
lx +y <1560

OAB b6 di canh AB.

) Luyén tip 2. Biéu dién mién nghiém cGa hé bat phwong trinh bac nhéat hai an sau trén
(x>0

y>0

x+y <100

2x+y <120.

mat phang toa do: :

# » -~ s . ~ 4 a
3.UNGDUNG CUAHE BATPHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN
) 3. Xét biéu thirc F(x; y) = 2x + 3y voi (x; y) thudc mién tam giac OAB & HP2. Toa dd ba
dinh 1a O(0: 0), A(150: 0) va B(0: 150) (H.2.5).
a) Tinh gia tri ctia biéu thire F(x; y) tai mdi dinh O, A va B.

b) Néu nhan xét vé déu cGa hoanh dé x va tung dd y cta diém (x; y) nam trong mién
tam giac OAB. Tir d6 suy ra gié tri nhé nhét cla F(x; y) trén mién tam giac OAB.

s



c) Néu nhan xét vé téng x + y cha diém (x; y) nam trong mién tam giac OAB. Tir dé
suy ra gia tri Ién nhat clia F(x; y) trén mién tam giac OAB.

Nhan xét. Téng quat, ngudi ta chirng minh dwoc rang gia tri Ién nhat (hay nhé nhat) cla

biéu thirc F(x; y) = ax + by, voi (x; y) 1a toa d6 cac diém thudc mién da gidc AA, ... A, tic la

céc diém nam bén trong hay nam trén cac canh cla da giac, dat dwoc tai mét trong cac dinh

cua da giac do.

) Vi du 3. Gidi bai toan & tinh hubng mé dau.

Giai

Gia str clra hang can nhap s6 may diéu hoa hai chiéu la x va sé may diéu hoa mét chiéu

lay. Khidétacd x>0, y>0.

Vi nhu cau cla thj trudng khéng qua 100 may nén x + y <100.

S6 tién dé nhap hai loai may diéu hoa véi sé lwong nhuw trén 1a: 20x + 10y (triéu déng).

Sé tién tbi da dé dau tw cho hai loai may 12 1,2 ti ddng, nén ta c6 20x+10y <1200 hay

2x +y <120. = v A

Tir g6 ta thu duoc hé bat phwong trinh
bac nhat hai an sau:

(x>0

y=20

x+y<100

2x+ y <120.

Loi nhuan thu dwoc khi ban x may diéu
hoa hai chiéu va y may diéu hoa mot
chiéula F(x;y)=35x+2y.

Ta cén tim gia tri I&n nhét cha F(x; y) khi
(x; y) thod méan hé bat phuwong trinh trén.

- . . S S

of 20 60
Hinh 2.7

Bum:: ;8 Xfc dir?h nTi:an n'ghir.:.:-[n cua hé bé't.phu’crng! trlr:m tr:an. Gid trj I6m nhét (hodic nhd
Mién nghiém la mién tir giac OABC voi toa dé cac dinh nhé&t) clia F(x: y) dat tai
O(0;0), A(0;100), B(20;80) va C(60;0) (H.2.7). mét trong cac dinh caa
ant L iac OABC.

Buoe 2. Tinh gia tri cua bieu thire F tai cac dinh cua tir giac nay: a4
F(0;0) =0, F(0;100) = 200, F(20;80) =230, F(60;0) =210.

Bude 3. So sanh cac gia tri thu dwoc cda F & Budc 2, ta duoc
gia tri Ion nhat can tim la F (20;80) = 230.

Vay clra hang can dau tw kinh doanh 20 may diéu hoa hai
chiéu va 80 may diéu hoa mét chiéu dé loi nhuan thu dwoc la
|&n nhét.
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) Vin dung. M6t clra hang cé ké hoach nhap vé hai loai may tinh A va B, gia méi chiéc lan lvotla
10 triéu dong va 20 triéu dong vdi s6 vén ban dau khéng vuwot qua 4 ti ddng. Loai may A
mang lai loi nhuan 2,5 triéu déng cho méi may ban duoc va loai may B mang lai loi nhuan
la 4 triéu ddng cho mdi may ban dwoc. Clra hang wéec tinh rang téng nhu cau hang thang
sé khéng vurot qua 250 may. Gia sir trong mét thang clra hang can nhap sé may tinh loai A
|a x va s6 may tinh loai Bla y.

a) Viét cac bat phwong trinh biéu thi cac diéu kién cta bai toan thanh mét hé bat phwong
trinh réi xac dinh mién nghiém cla hé dé.

b) Goi F (triéu déng) 1a loi nhuén ma clra hang thu duoc trong thang dé khi ban x may tinh
loai A va y may tinh loai B. Hay biéu dién F theo x va y.

c) Tim sé lwong may tinh méi loai clira hang can nhap vé trong thang dé dé loi nhuan thu
duoc |a 1én nhét.

BAITAP
2.4. Hé bat phuong trinh nao sau day la hé bat phwong trinh bac nhat hai 4n?
z 2 19 2
a) x<0 b)Jx+y <0 G)[x+y+z-=:0 q [ 2x+y-=:3
y>0; ly-x>1 ly <0; |47x +3y <1.
2.5. Biéu dién mién nghiém cia mdi hé bat phuong trinh sau trén mat phang toa dd:
T P’:z 0 x>0
a){x>0 b) y=0 C)ix+y>5
y <0; ]2x+yg4; x—y<0.

L9

2.6. Mét gia dinh can it nhat 900 don vi protein va 400 don vi lipid trong thirc &n mdi ngay.
Méi kildgam thit bo chira 800 don vi protein va 200 don vi lipid. Mbi kildgam thit lon chira
600 dorn vi protein va 400 don vi lipid. Biét rang gia dinh nay chi mua nhiéu nhat 1a 1,6 kg
thit bo va 1,1 kg thit lon: gia 1 kg thit bo 1a 250 nghin déng: gia 1 kg thit lon Ia 160 nghin
déng. Gia sir gia dinh d6 mua x kilbgam thit bd va y kilbgam thit lon.

a) Viét cac bat phwong trinh biéu thi cac diéu kién clia bai toan thanh mét hé bat phwong
trinh réi xac dinh mién nghiém cutia hé dé.

b) Goi F (nghin déng) 1a sé tién phai tra cho x kildgam thit bo va y kildégam thit lon. Hay
biéu dién F theo x va y.

¢) Tim sé kildgam thit mdi loai ma gia dinh d6 can mua dé chi phi Ia it nhat.



BAI TAP CUOI CHUONG II <<<

2.7. Bat phwong trinh nao sau day |a bat phwong trinh bac nhat hai an?
A.x+y>3. B.x*+y’<4. C.(x-y)(3x+y)z1.  D.y*-2<0.
2.8. Cho bat phuwong trinh 2x + y > 3. Khang dinh ndo sau day 1a dung?
A. Bat phwong trinh da cho ¢6 nghiém duy nhét.
8. Bat phwong trinh da cho vé nghiém.

C. Bat phwong trinh da cho c6 vé sb nghiém.

A -TRAC NGHIEM

D. Bat phwong trinh da cho ¢6 tap nghiém la [3;+m).
2.9. Hinh nao sau day biéu dién mién nghiém cda bat phuong trinh x — y < 3?
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2.10. Hé bat phwong trinh nao sau day 1a hé bat phwong trinh bac nhéat hai an?

{x—yc:(} 3x+y*<0 {x+2y-=:0 -x*+y<4
A. B. G. 1", D.
2y >0. X+y>3. y°+3<0. X+2y<1.



X—y<-3

. Diém nao sau day thudéc mién nghiém cla hé
2y > -4

2.11. Cho hé béat phwong trinh {

bat phuwong trinh da cho?
A. (0; 0). B. (-2; 1). C. (3; -1). 0. (-3 1).

B-TU LUAN

x+y}2x-y+1

2.12. Biéu dién mién nghiém cla bat phwong trinh trén mat phang toa do.

4 - - A - i - - £ \ 1 -~ - - -
2.13. Biéu dien mién nghiém cua hé bat phwong trinh {x ty< trén mat phang toa dd.

2x-y=>3
y-2x<2
Y=

(X+y=-1

2.14. Biéu dién mién nghiém clia hé bat phwong trinh - trén mat phang toa dé.

T @6 tim gia tri I6n nhat va gia tri nhd nhat caa bieu thire F(xy)=-x-y v&i (x; )
thoa man hé trén.

2.15. Bac An dau tw 1,2 ti ddng vao ba loai trai phiéu: trai phiéu chinh pha véi 18 suat 7%
mot nadm, trai phiéu ngan hang voi 18i suat 8% mot nam va trai phiéu doanh nghiép rdi ro
cao véi 1ai sudt 12% mot nam. Vi li do giam thué, bac An muén sé tién dau tw trai phiéu
chinh pht gép it nhat 3 1an sé tién dau tw trai phiéu ngan hang. Hon niva, dé giam thiéu rai
ro, bac An dau tu khédng qua 200 triéu déng cho trai phiéu doanh nghiép. Héi bac An nén
dau tw méi loai trai phiéu bao nhiéu tién dé loi nhuan thu duoc sau mot nam la Ién nhéat?

2.16. M6t cong ty dy dinh chi tdi da 160 triéu déng cho quang cao mdt san pham méi
trong mét thang trén cac dai phat thanh va truyén hinh. Biét cung mét thdi lwong quang
cdo, sé nguwdi moéi quan tdm dén san pham trén truyén hinh gap 8 lan trén dai phat
thanh, tirc la quang cao trén truyén hinh cd hiéu qua gap 8 lan trén dai phat thanh.

Dai phat thanh chi nhan cac quang cao co téng thdi lwong trong mét thang téi da la
900 giay voi chi phi la 80 nghin déng/giay. Dai truyén hinh chi nhan cac quang cao co
tbng thdi lwong trong mét thang téi da la 360 gidy véi chi phi l1a 400 nghin ddng/giay.

Céng ty can dat thoi gian quang céo trén cac dai phat thanh va truyén hinh nhw thé nao
dé hiéu qua nhét?

Goi y. Néu coi hiéu qua khi quang cao 1 giay trén dai phat thanh la 1 (don vi)
thi hiéu qua khi quang céo 1 gidy trén dai truyén hinh la 8 (don vi). Khi dé hiéu qua
quéng céo x (gidy) trén dai phat thanh va y (giay) trén truyén hinh la F(x; y) = x + 8y.
Ta cén tim gia tri I6n nhét ciia ham F(x; y) véi x, y thod man cac diéu kién trong dé bai.



CHUONG Il

HE THUC LUONG
TRONG TAM GIAC

Lwong giac dwoc phat trién tir nhu cau tinh toan
géc va khoang cach trong rat nhiéu linh viec nhw
thién van hoc, lap ban dé, ban vé thiét ké, khao
sat va tim tam ban cta phéo binh.

O I16p 9, ta da biét ti sé lwong giac clia mét goc
nhon. Chwong nay mo réng khai nieém dé cho mét
géc bat ki tir 0° dén 180°.

THUAT NGU i KIEN THUC, KI NANG
- Gid tri lwong giac : * Nhan biét gia tri lwgng giac cia mét géc tir 0° dén 1800,
cta mdt goc .+ Giai thich hé thire lién hé giiva c4c gia tri lwong gidc cia hai g6c

» Hai goc bu nhau phu nhau, bu nhau.
- Nira dwdng tron i » Sirdyng mdy tinh cam tay dé tinh céc gia tri lwong gic ciia mét géc.
don vi © + Van dung gidi mét s6 bai toan ¢6 ndi dung thue tién.

Ban da biét ti s6 lwong giac
cia mot géc nhon. PA6I véi

sSina. = goc tu thi sao?

Q|

o

=

Q

I
0|l

Hinh 3.1



1. GIA TRI LUONG GIAC CUA MOT GOC

Trong méat phang toa d6 Oxy, nlra
dwong tron tdm O, ban kinh R = 1
nam phia trén truc hoanh (H.3.2)
dwoc goi la nira dwéng tron don vi.

Cho truéc mot goc o, 0° < o <180°.
Khi @6, cé duy nhét diém M(x, y,)

trén nira dudng tron don vi noi trén a > 90°
dé xOM = a. Hinh 3.2
) 11, a) Néu nhan xét vé vi tri cia diém M trén nlra dwdng tron don vi trong méi trwdng hop sau:
e o =90°% » o < 90°% » o > 90°

b) Khi 0° < a <90°, néu mbi quan hé giira cosa, sina véi hoanh d6 va tung dé ctia diém M.

Mé& réng khai niém ti sé lwong giac cia mét géc nhon cho mét goc bat ki tir 0° dén 1800,
ta cé dinh nghia sau:

Véi mdi géc o (0° <o <180°), goi M(x,; y,) 1a diém trén nlra dwong tron don vi sao cho
XOM = «.. Khi do:

. sin clia géc a la tung G6 y, clia diém M, dwoc ki hiéu 1a sinw;

. cosin clia goc o 1a hoanh d6 x, cta diém M, dwoc ki hiéu la cosa;

e Khia #90° (hay la x,#0), tang cla a la ,ﬁ‘ dwoc ki hiéu 1a tana;
Xo
e Khia #0°vaa#180°(hay la y,# 0), cétang cua o |a ﬁ1 dwoc ki hiéu la cota.
Yo
T dinh nghia trén, ta co:

=

_ — = = == = = =

sin % ' 5
U’(a;tQO );cnta:c?su(a;toc'vamﬂﬂo );tano = 1
coSsa sin o cot o

tana =

(o  {0°;90°;180°)).

Sau day la bang gia tri lwong giac (GTLG) cua moét sb goc dac biét ma em nén nho.

o
o o o o
GTLG 0 . o and . 180 Trong bang, ki hiéu || chi gia tri
lwgng giac twong wng khéng

sina 0 1 V2| B o | xacdinh.

2 2 2
cosa B2 |

2 2 2
tana 0 g 1 J3 I 0
cotar | B % o | |

Bang 3.1



» Vidu1i. Tim cac gia tri lwong giac cua goc 135°.
Giai (H.3.3)
Goi M la diém trén nlira duwong tron don vi sao cho

xOM =135°. Goi N, P twong (rng & hinh chiéu vuéng
gdéc cua M 1én cac truc Ox, Oy.

Vi XOM = 135° nén MON = 45°, MOP = 45°. Vay cac tam
giac MON, MOP 1a vudng cén v&i canh huyén OM = 1.

7

Tir d6, tacé ON =OP = ?2 Mat khac, diém M nam bén

trai truc tung nén co toa do la [_Q,ﬁ)
L 2
Theo dinh nghia, ta coé:

sin135°:£; c05135"=—£;
2 2
tan135° = -1 cot135° = -1.

) tuyén tdp 1. Tim cac gia tri lwong giac cua goc 120°(H.3.4).

Ta c6 thé str dung may tinh cdm tay dé tinh (dung hoac
gan dung) cac gia tri lwong giac ciia mét goéc va tinh géc
khi biét gia tri lwong giac cda goc doé.

Chang han, v&i mét loai may tinh cam tay, sau khi mé
may ta bam phim [s) BooE (SETUP) r6i bam phim
dé chon don vi do goc |a “dd”. Sau @6 tinh gia tri lwong
giac cua goc hoac tinh goc khi biét gia tri lwong giac cla
goc do.

- Tinh gia tri lwong giac ctia mét s6 goc:

e@
@

#6600

gecq &
(@g

=

(e
;

4SS,

CHeelr
&[(wl(=| (eF

ud

,d_
a

Tinh Bam phim Két qua
sin48°50'40" | &) (@) G106 (@ 069 E | sin48°50'40" ~ 0,7529256291
cos112°12'45" | 63 (1) (1) @) 3 (1) (2) -3 (3) (B) -3 () | cos112°12'45" ~ —0,3780427715
tan15° fan] (1] (5] (Z) tan15° =2 -3

+ Tim géc khi biét mét gia tri lwong giac cia goéc doé:

Tim x, biét Bam phim Két qua
sinx =0,3456 | [sur) (sin)(sin~') (0] (+] (3] (a] (B) (6] E] b+ | x » 20°13'7"
Chu §

« Khi tim x biét sinx, may tinh chi dwa ra gia tri x < 90°.

«  Mubn tim x khi biét cos x, tan x, ta cling lam twong tw nhu trén, chi thay phim [z twong
trng béi phim [cos], [tan].




2. MOI QUAN HE GIJ'A CAC GIA TRI LUONG GIAC CUA HAI GOC BU NHAU

O I6p 9, em da biét mbéi quan hé gitra ti sb
lwong giac cua hai géc phu nhau. Trong muc
nay, em hay tim méi quan hé gitra cac gia tri
lwong giac cua hai géc bu nhau.

Déi véi mét goc o tuy y (0° <o <180°), goi
M, M'la hai diém trén nira dwong tron don vi
twong wrng véi hai géoc bu nhau o va180° —a :
(XOM = 0, XOM" =180° — 01) (H.3.5). Hinh 3.5

) o2 Néu nhan xét vé vj tri cGa hai diém M, M’ i véi truc Oy. Tir d6, néu cac mdi quan hé
gitra sina. va sin(180° — a), gilha cosa va cos(180° — a).

”~

Péi véi hai goc bl nhau, o va 180° — «, ta co:
’ sin(‘IBO“—a):sina; » cos(180° —a)z—cosa;
« tan(180° — o) = —~tana (o # 90°); - cot(180° —a) = —cota (0° < o <180°).

» Vidu 2. Tinh céc gia tri lwong giac cla cac géc 120°,135°,150°,

Giai
Docacgdéc120°,135°,150° twong (rng bu véi cac goc 607,45°,30° W o DG
f e o m - L. . N , ., ; ai goc bu nhau sin
nén tir Bang 3.1, ta cling ¢6 bang cac gia tri lwong giac sau: bing nhau: o6 cdsin, tang,
& ] ) ] cbtang doi nhau.
GTLA 120 135 150
sina E E g
2 2 2
cosa 1 2 RE]
2 2 2
tana 3 =1 _%
cota —ﬁ -1 -3
3
Bang 3.2

Hai goc phu nhau coé
) tuyén tip 2. Trong Hinh 3.6, hai diém Y4 sin gé¢ nay bang cosin

géc kia, tang goc nay

M, N rng voi hai géc phu nhau o va bing cdtang géc kia.

90° - o (XOM = a, xON = 90° — ).
Chirng minh rang AMOP = ANOQ.
Tir @6 néu mébi quan hé giira cosa va 1

sin(90° — a). Hinh 3.6




) Vin dung. M6t chiéc du quay co
ban kinh 75 m, tam cta vong quay
¢ d6 cao 90 m (H.3.7), thoi gian
thwe hién mbi vong quay cla du
quay la 30 phat. Neu mét nguoi
vao cabin tai vi tri thap nhat cua
vong quay, thi sau 20 phut quay,
nguwoi dé ¢ dd cao bao nhiéu mét?

[
)
i
=
|

i

BAI TAP

3.1. Khdng dung may tinh cam tay, tinh gia tri cGa cac biéu thirc sau:
a) (2sin30° + cos135° —3tan150° ) - (cos 180° —cot 60° );

b) sin® 90° + cos® 120° + cos® 0° — tan® 60° + cot® 135°;

¢) cos60° - sin30° + cos? 30°.

Cha y. sin® a = (sina)?, cos’ a = (cosa ), tan® a = (tana)?, cot? o = (cota)>.

3.2. Pon gidn cac biéu thirc sau:

a) sin100° +sin80° + cos16° + cos 164°;

b) 25in(180° —at)-cota — cos(180° — o) - tan - cot (180° — ), v&i 0° < o < 90°.

3.3. Chirng minh cac hé thirc sau:
a) sina+cos’a =1

b) 1+tan® o =

(ot # 90°);

cos’ a

c) 1+cot’a = (0° < o <180°).

sin’ a

3.4. Cho géc a (0° <o <180°) thoa man tana = 3.

Tinh gié tri ctia bidu thire; p = 231N %~ 3cosa

Hinh 3.7

3sino+2cosa.

W 06
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HE THUC LUONG

TRONG TAM GIAC

THUAT NGO . KIEN THUC, Ki NANG

* Binh li c6sin » Hiéu dinh Ii cdsin, dinh li sin, céng thirc tinh dién tich tam giac.
» Binh li sin - Giai tam giac va giai quyét mét sb bai toan trong do dac.

+ COng thic tinh dién tich

« Giai tam giac :

Ngam Thap Rua tir b&, chi véi nhirng dung cu
don gian, dé chuén bi, ta cling co thé xac dinh
dwoc khoang cach tr vi tri ta drng toi Thap Rua.
Em ¢ biét vi sao?

Thap Raa nam trong long hé Hoan Kiém

1. DINH Li COSIN & Thit db Ha N6i

) 101, Mot tau bién xuét phat tir cang Van Phong (Khanh Hoa) theo huéng déng véi van téc
20 km/h. Sau khi di dwoc 1 gi®, tau chuyén sang hwéng déng nam rdi gilr nguyén van téc
va di tiép.

a) Hay vé so @b dwdng di cla tau trong 1,5 gio ké tir khi xuét phat (1 km trén thuwe té ing
vOi 1 cm trén ban vé).

b) Hay do truc tiép trén ban vé va cho biét sau 1,5 gi® ké tir khi xuét phat, tau cach céng
Van Phong bao nhiéu kilomét (s6 do gan dung).

c) Néu sau khi di dwoc 2 gio, tau chuyén sang huéng
nam (thay vi hwéng déng nam) thi cé thé dung dinh i
Pythagore (Pi-ta-go) dé tinh chinh xac cac sé do trong
cau b hay khéng?

C6 hay khong, mét kiéu dinh Ii
Pythagore cho tam giac tuy y?

Déi v&i tam giac ABC, ta thwong ki hiéu A, B, C la cac goc
clia tam giac tai dinh twong (rng; a, b, ¢ twong rng la dé dai
ctia cac canh ddi dién véi dinh A, B, C; p la nira chu vi: S1a
dién tich; R, rtwong (rng la ban kinh dwéng trén ngoai tiép,
ndi tiép tam giac.

) w2, Trong Hinh 3.8, hdy thuc hién cac buédc sau dé thiét 1ap cong thire tinh a theo b, ¢ va

gia tri lwvong giac cua goc A. D
a) Tinh a*theo BD? va CL”. T
b) Tinh & theo b, ¢ va DA. ek
¢) Tinh DA theo ¢ va cos A. - b
B c

d) Chirng minh a? = b? + ¢ - 2bccos A.




Chu v. Nguéi ta chirng minh dwoc két qua trong HD2d dbi voi ca céac truéng hop goc A
la goéc vudng hoac nhon.

rBinh li césin. Trong tam giac ABC:
a’=b%+c’> -2bccosA,
b* =c* +a° —2cacosB,
c? =a’ + b® -2abcosC.

L >

M

ﬂ Binh li Pythagore c6 phai la mét trirdng hop dac biét cda dinh li césin hay khong?

» Vidu 1. Cho tam giac ABC cb A=120° va AB =5,
AC = 8. Tinh d6 dai canh BC.

Giai (H.3.9) A
Ap dung dinh Ii césin cho tam giac ABC, ta co: 5 8
120°
BC? = AB? + AC* -2AB- AC -cos120°
B C
- 52+32—2-5-3-(—%] = 129, Vay BC — J129. S

) Khiam phi. TU dinh li cosin, hay viét cac cong thirc tinh cos A, cos B, cos C theo dd dai cac
canh a, b, ¢ clia tam giac ABC.

) luyéntdp1. Cho tam giac ABCc6 AB=5, AC=8va A =45° Tinh dé dai canh va dé I&n cac
gdc con lai cua tam giac.

)) Trai nghigm. V& mot tam giac ABC, sau d6 do dd dai cac canh, s6 do goc A va kiém tra tinh
dung dan cua dinh li cosin tai dinh A dbi vai tam giac do.

) Vin dung 1. Dung dinh li césin, tinh khoang cach dwoc dé cap trong HBD1b.

2. DINH Li SIN

) 1oz, Trong méi hinh dwéi day, hay tinh R theo a va sinA.
A

a b
) Hinh 3.10 )

a b C

Pinh li sin. Trong tam giac ABC: e 2 et 3
sinA sinB sinC

2R.




) Vi du 2. Cho tam gidc ABC c6 A =135° C =15° va b =12. -

: C 12
Tinh a, ¢, R va sb do goc B. 13%° o
Giai (H.3.11) B a C
- = = Hinh 3.11
Taco: B=180° —(A+C)=180° —(135° +15°) = 30°.
Ap dung dinh i sin, tace: —o—=—12___ % _oR
sin135° sin30° sin15°
Suyraa=— .sin135° =1242: ¢ = — -sin15“=24sin15°(=:6,21];R=:|—2=12
sin30° sin30° : 2sin30°

D Luyéntip2. Chotamgiac ABCcd b=8,c=5va B =80°. Tinh s6 do cac goc, ban kinh dwong
tron ngoai tiép va dé dai canh con lai cla tam giac.

3. GIAl TAM GIAC VA UNG DUNG THUC TE
Viéc tinh d dai cac canh va sé do cac goc cliia mét tam giac khi biét mét sé yéu té cha tam
giac dé dwoc goi la giai tam giac.

) Vi du 3. Gidi tam giac ABC, biét ¢ =14, A =60°,B = 40°.

Giai
Ta co C=180°—(A +B)=80°.
Ap dung dinh li sin, ta cé: — - _b - _14 .
sin60® sin40° sin80°
14 sin60° 14 sin40°
Suyrag=———=123t b=———=9,14.
’ sin80° sin80°

) Luyén tdp 3. Gidi tam giac ABC, biét b =32,c = 45,A = 87°.

Chu . Ap dung cac dinh li cdsin, sin va st dung may tinh cam tay, ta co6 thé tinh (gén dung)
cac canh va cac goc cua moét tam giac trong cac treong hop sau:
- Biét hai canh va goc xen gilra;
- Biét ba canh:
- Biét mé6t canh va hai goc ké.
) Vidu 4. Trd lai tinh hubng mé dau, theo cac budc 4
sau, ta co thé tién hanh do khoang cach tir vij tri A
trén bo hd Hoan Kiém dén Thap Rua (H.3.12):
Bude 1. Trén bo, dat mot coc tiéu tai vi tri A va mot
coc tiéu tai vi tri B nao do. Do khoang cach AB.
Bude 2. Bung tai A, ngam Thap Rua va coc tiéu B
dé do goc tao bdi hai hwéng ngam do.
Bude 3. Plirng tai B, ngam coc tiéu A va Thap Rua
dé do goc tao bodi hai hwdng ngam dé.
Buée 4. Goi C 1a vi tri ciia Thap Rua. Ap dung dinh i .
sin cho tam giac ABC dé tinh dé dai canh AC. Hinh 3.12
) Vin dung 2. T mét khu vure cé thé quan sat dwoc hai dinh nui, ta c6 thé ngdm va do dé xac
dinh khoang cach gitra hai dinh nui d6. Hay thao luan dé dwa ra cac buéc cho mét cach do.

Coc tiéu A Coc tiéu B

i



4. CONG THUC TiNH DIEN TiCH TAM GIAC

Ta da biét tinh dién tich mét tam gidc theo chiéu cao va dd dai canh day twong (rng. Liéu con
cong thure nao khac deé tinh dién tich tam giac hay khéng?
) Ho4. Cho tam giac ABC voi | 1a tam dwong tron ndi tiép tam giac.
a) Néu moi lién hé gilra dién tich tam giac ABC va dién tich
cac tam giac IBC, ICA, IAB.
b) Tinh dién tich tam giac ABC theor, a, b, c. B

Cong thire tinh dién tich tam giac ABC: S = pr =

(@a+b+c)r ] Hinh 3.13
> .

) Hos, Cho tam giac ABC véi dwong cao BD.
a) Biéu thi BD theo AB va sin A.
b) Viét céng thirc tinh dién tich S ctia tam giac ABC theo b, ¢, sin A.
B

L
D

A C
Hinh 3.14
[Cﬁng thire tinh dién tich tam giac ABC: S = %bc sinA= % casinB = %ab sinC. ]
) Vidu5. Tinh dién tich S ctia tam giac ABC céc=4, b=6, A=150°.
A

Giai (H.3.15) 4 . ie 5

: )] ; 1 ;

c @l ol ol A °_86. 8

Taco: S 2bcsmA 5 6-4-sin150” =6 Hinh 3,15 C

) Luyén tip 4. Tinh dién tich ctia tam giac ABC c6 b =2, B =30°, C = 45°.

Chuvy. Do sinA =-21R nén tir céng thue S = %bcsinA, ta cé:

[Cﬁng thire tinh dién tich tam giac ABC: S = %. J

) Thao ludn. Ta da biét tinh cos A theo dd dai cac canh clia tam giac ABC. Liéu sin A va dién
tich S c6 tinh dwoc theo do dai cac canh cua tam giac ABC hay khong?

[Cﬁng thirc Heron. Trong tam giac ABC: S = JP(P —a)p-b)(p-c). ]

5



» Vidu6.Cho tam giac ABCcda=13,b=14,c= 15

» Vin dung 3, Cong vién Hoa Binh (Ha No6i) co dang

2

a) Tinh sin A.
b) Tinh dién tich S bang hai cach khac nhau. 5
Giai (H.3.16)
a) Ap dung dinh li césin, ta cé: . 5
- b*>+¢*-a° _ 14% +15% —13° ~0.6.
2bc 420
Do d6 sinA=1-cos’ A=0,8. . = "
Hinh 3.16

b) Ta cb S:%bcsinA _84.

Ap dung cdng thirc Heron, ta cling c6 thé tinh S theo cach thir hai nhw sau:
at+b+c _ 13+14+15 o1

2 2

Tam giac ABC co nrachu vila: p=
Khi do
Saan =Jp(p—a)(p— b)p-c) :J21-(21—13)-{21—14)-(21—15) —+/21-8-7-6 = 84.

hinh ngll gidc ABCDE nhw Hinh 3.17. Dung ché do
tinh khodng cach gitra hai diém cia Google Maps,
mot ngudi xac dinh dwoc cac khoang cach nhu trong
hinh vé. Theo sb liéu do, em hay tinh dién tich cla
cbng vién Hoa Binh.

401 m
Hinh 3.17

Q
BAI TAP !
3.5.Chotam giac ABCcba=6,b=5c¢c=8.TinhcosA, S, r.

-~

3.6. Cho tam giac ABC c6 a=10, A= 45°, B=70°. Tinh R, b, c.

3.7. Gidi tam giac ABC va tinh dién tich cta tam giac do, biét A=15°,B=130°,c = 6.
3.8. M6t tau danh ca xuat phat tlr cang A, di
theo hwéng S70°E véi van toée 70 km/h.
i dwoc 90 phut thi ddng co cua tau bi
hong nén tau tréi tw do theo huwéng nam
voi van téc 8 km/h. Sau 2 gi& ké ti khi

Hwéng S«°E la hwdng tao voi hwdédng nam
géc «® va tao véi hwéng doéng géc 90° — o,
Cac hwéng So®W, No’E, Na®W ciing dwoc
dinh nghia mét cach twong tw.

= ; " : 5 : Mo W - N - Na*E :
déng co bi hong, tau neo dau duoc vao % T & N: huéng bac

i 3 3 oa] s r
mot hon dao. 15 S: huéng nam
a) Tinh khoang cach tir cang A t¢i dao noi we—s 5 >E W: huéng tay

tau neo dau. o S E: hudng déng
" . ¥ 5 = P > # Lf’ L 4 ‘1‘

b) Xac dinh hwéng tlr cang A toi dao noi — & -

tau neo dau.



3.9. Trén néc mét toa nha cd mot cdt ang-ten B D[
m b

cao 5m. Twr mét vi tri quan sat Acao 7 m so 5
v&i méat dat co thé nhin thay dinh B va chéan e N
C cua cdt ang-ten, voi cac goc twong rng

la 50° va 40° so véi phwong nam ngang
(H.3.18).

a) Tinh cac goéc cua tam giac ABC.
b) Tinh chiéu cao cla toa nha.

Hinh 3.18

3.10. Tl bai bién Ving Chua, Quang Tri, ta cé
thé ngam duwoc Do Yén. Hay dé xuat mét
cach xac dinh bé réng ctia hon dao (theo
chiéu ta ngam duorc).

Pao Yén, nhin tu béi bién Ving Chua, Quang Tri

3.11. D& tranh nui, dwong giao théng hién tai
phai di vong nhu md hinh trong Hinh 3.19.
Pé rut ngén khoang cach va tranh sat I& nui,
ngudi ta dy dinh lam dwong ham xuyén nui,
ndi thang tir A téi D. Héi do dai dwong mai
sé giam bao nhiéu kildmét so voi duwdng ci?

Hinh 3.19
- -y ,?
(—o Em co6 biét? e N\

Heron (Heron of Alexandria) la mét nha phat minh, nha toan hoc
Hy Lap, séng vao khoang thé ki |. Mac du ¢ may véi déng co
hoi nwdc dau tién trén thé gidi ra doi & thé ki XVIII — mét sy kién
quan trong gép phan tao nén cudc cach mang céng nghiép 1an
thir nhat, nhwng chinh Heron 1a nguwdi dau tién mé td mét mé
hinh don gian cho phép bién hoi nwéc thanh chuyén déng quay.
Trong toan hoc, Heron mé ta cach tinh dién tich ctia cac da giac
déu tir 3 t6i 12 canh, dién tich mot sé mat va thé tich mét sé hinh
trong khéng gian.

Heron of Alexandria

(Theo mathshistory.st-andrews.ac. uk)
, J




BAI TAP CUOI CHUONG I <<<<

A - TRAC NGHIEM
3.12. Cho tam giac ABC c6 B =135° Khang dinh nao sau day la dung?
a)A.Szlca. B.S=£aa. C.S:-J—E-bci D.S:-J—ica.
2 4 4 4
b)A.R=—2_. B.R:Eb. C.Rz-J—Ec. D.R:-J—Ea.
sin A 2 2
c)A.a* =b*+c? ++2ab g 2 _ @8
' ' sinA  sinB
2+ sinB:—g. D. b? =¢? + a> —2cacos135°.
3.13. Cho tam giac ABC. Khang dinh nao sau day la ding?
a)A.S=ﬂ. B.r= - :
4r a+b+c
C.a’=b*+c*+2bccosA. D.S=r(a+b+c).
b) A. sin A =sin(B +C). B. cos A = cos(B + C).
C.cosA>0. D.sinA<0.
B - TU LUAN
3.14. Tinh gia tri cia cac biéu thirc sau:
a) M =sin45° - cos 45° + sin 307, b) N = sin60° -cos30° + % sin45° . cos 45°;
1
c) P =1+ tan?60°; d) Q= ———— —cot*120°.
) ) sin” 120°

3.15. Cho tam giac ABC cé B =60°, C =45°, AC=10.Tinha, R, S, r.
3.16. Cho tam giac ABC c6 trung tuyén AM. Chirng minh rang:
a) cos AMB + cos AMC =0;

b) MA? + MB? — AB? = 2MA-MB - cos AMB va MA? + MC’ — AC? = 2MA - MC - cos AMC:
2(AB* + AC?*)-BC*?
4
3.17. Cho tam giac ABC. Chirng minh rang:

a) Néu goc A nhon thi b* +¢? > a”;
b) Néu goc A tu thi b* +c? < a?;

c) MA? = (cdng thire duwdng trung tuyén).

c) Néu géc A vuéng thi b? + ¢? = a’.



3.18. Trén bién, tau B & vi tri cach tau A 53 km vé hwéng N34°E. Sau d6, tau B chuyén déng
thang déu véi van téc co dé Ién 30 km/h vé hudng dong, déng théi tau A chuyén déng
thang déu v&i van tée cé dd Ién 50 km/h é gap tau B.

a) Hoéi tau A can phai chuyén dong theo huwédng nao?
b) V&i huwéng chuyén déng dé thi sau bao lau tau A gap tau B?

N
[
N34°E
/- - =
A
Y
S Hinh 3.20

3.19. Trén san bong chay danh cho nam, cac vi tri gén Nha (Home plate), gén 1 (First base),
gbn 2 (Second base), gén 3 (Third base) 1a bon dinh cia mét hinh vuéng ¢é canh dai
27,4 m. Vi tri drng ném bong (Pitcher’s mound) nam trén duweng ndi gdn Nha véi gon 2,
va cach gon Nha 18,44 m. Tinh cac khoang cach tir vi tri dlrng ném bong téi cac gon 1

va gén 3.
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CHUONG IV. VECTO

r——
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Klnh thénh Hué

Hoang cur_}_%rong
ot :/a’m thanh nh>

= j o7
' ‘ &n Hué
An Hi ~- e /

810 e o] tf <z g3 An Cipu theo
vi tri cila Hoang cung Hué.
Hinh 4.1 (Theo Google Maps)

Mét sé dai lwong nhu lwe, van tée cling duoc dac treng béi hai yéu té 1a d6 1én va huéng.
Chuong nay xay dung mét déi twong toan hoc, dwoc goi la vecto, ma ta cé thé dung né dé
biéu dién cac dai lwong nai trén.

Vecto con duoc s dung dé xay dung cac khai niém toan hoc, la céng cu dé giai quyét
nhiéu bai toan va gop phan vao viéc hinh thanh va phat trién nang lwc tw duy tuyén tinh cho
nguwoi hoc.

CAC KHAI NIEM MG PAU

THUAT NGO . KIEN THUC, Ki NANG
« Vecto, vecto-khong .+ Nhan biét khai niém vecto, hai vecto' cung
« D6 dai cla vecto :  phuong, hai vecto cung hwdng, hai vecto

: béng nhau, vecto-khong.
.« Biéu thi mét s6 dai lwong nhuw lwe, van téc
i béng vecto.

+ Gia cla vecto

* Hai vecto cung phwong

« Hai vecto cung hwéng, ngwec huéng
+ Hai vecto bing nhau

Nhiét d6 va gié 1a hai yéu té luén cung dwoc dé cap trong cac
ban tin du bao thdi tiét. Tuy nhién, nhiét 6 Ia dai lwong chi
co do Ion, con gidé cod ca hwdng va dé lon. Véi mét don vi do,
ta c6 thé dung sé dé biéu dién nhiét d6. Béi véi cac dai lwong
gdm hwéng va dé 16n nhu van tée gié thi sao? Ta c6 thé dung
déi twong toan hoc nao dé biéu dién ching?




1. KHAI NIEM VECTO

A 10 km
) D1, Mét con tau khdi hanh tir ddo A, di thang vé huéng .Y
déng 10 km réi di thang tiép 10 km vé hwdng nam thi téi N < 10 km
déo B (H.4.2). Néu tlr ddo A, tau di thang (khéng d6i huwdng) W_]_ E !
t&i dao B, thi phai di theo huwdng nao va quang duwong phai ' N\
di dai bao nhiéu kilomét? T

Ta c6 thé gan cho quang dwdng thang tir ddo A téi dao B ddng thdi hai yéu té, dé 1a dé dai va
hwéng (hwéng di thang tlr o A téi dao B). Tl thuce té nay, ta di téi khai niém toan hoc sau:

» Vecto' la mét doan thang ¢ hwéng, nghia I3, trong hai diém mdt cia doan thang, da chi
ro diém dau, diém cudi.
« D6 dai cla vecto |1a khodng cach gilra diém dau va diém cudi cia vecto do.

Cha ¥ / ”
« Vecto co diém dau A va diém cudi B duoc ki hiéu la AB, A
doc la vecto AB (H.4.3). Hinh 4.3

- D& vé mot vecto, ta vé& doan thang néi diém dau va diém
cudi ctia no, rdi danh dau mdi tén & diém cudi (H.4.3). - -
e s d—l- E \X‘ /:"

- Vecto con duwgc ki hiéu la a,b,x, y,... (H.4.4). y
B

- D6 dai clia vecto AB, a trong (rng dwoc ki hiéula| AB|, | a|. Hinh 4.4

C

) Vi du 1. Cho hinh vuéng ABCD v&i canh cé @6 dai bang 1.
Tinh d6 dai cac vecto AC, CA, BD.
Giai
Vi canh cGa hinh vuéng ABCD c¢é @b dai bang 1 nén cac A D
duwéng chéo cla hinh vudng nay co dd dai bang V2.

Vay |AC|= AC=+2,|CA|=CA=+2,|BD|=BD=+/2.

) luyéntip1. Cho tam giac déu ABC vé&icanh co do dai bang a.
Hay chi ra cac vecto cé d6 dai bang a va co diém dau, diém
cudi la cac dinh cta tam giac ABC. B C

2. HAI VECTO CUNG PHUONG, CUNG HUONG, BANG NHAU

) w92, Quan sat cac lan duong trong Hinh 4.5 va cho biét
nhirng nhan xét nao sau day la dung.

a) Cac lan duwdng song song voi nhau.
b) Cac xe chay theo cung mdt huwdng.

c) Hai xe bat ki déu chay theo cung mét hwéng hoac hai
hwdng nguoc nhau.

Hinh 4.5

47



i

[« Puong thang di qua diém dau va diém cubictiamét | - -
vecto dwoc goi la gia cua vecto dé. /,b,.——-'

« Hai vecto dwoc goi la cung phwong néu chung cé
gia song song hoac truingnhaun. | T

-

Tn::ng Hinh 4.7, mdi c&p vecto trong cac vecto' AB, a, X,

y z déu cung phuwong, nhung vecto b khéng cung
phwong voi méi vecto trén.

) noz. Xét cac vecto cung phuwong trong Hinh 4.7. Hai
vecto a va AB duwoc goi la cung hwéng, con hai vecto
a va x dwoc goi la ngwoc hwéng. Hay chi ra cac vecto
cung huéng voi vecto a va cac vecto nguoc huwdng voi
vecto a.

Hinh 4.7

Déi vai hai vecto cung phwrong thi ching cing huéng |

hoa s Chi khi hai vecto cung phwong,
VgL TN ta m@i ndi 1&i chung cung hwéng

hay ngwoc hwdng.

.
Hai vecto a va b dwoc goi la bang nhau, ki hiéu a=b,
néu ching c6 cung d6 dai va cung huéng. J

Chay
- Ta ciing xét cac vecto cé diém dau va diém cudi trung
nhau (chang han AA, BB, MM), goi la cac vecto-khéng.

» Ta quy wé'c vecto-khdng co dd dai bang 0, cung huwéng
(do d6 cung phuong) v&i moi vecto.

» Cac vecto-khéng cé cung dé dai va cung hwéng nén
bang nhau va dwoc ki hiéu chung 1a 0.

Hinh 4.8

- V&i mdi didm O va vecto a cho trwde, cd duy nhéat
diém A sao cho OA=a (H.4.8).

) Vi du 2. Cho hinh chi¥ nhat ABCD. Hay chi ra méi quan hé vé db dai, phwong, hwéng gilra
cac cap vecto: AD va BC, ABvaCD, AC va BD. Nhirng cap vecto nao trong cac cap vecto
trén la bang nhau?

Giai (H.4.9)
» Hai vecto ADva BC c6 cung d6 dai va cung huong. A B
Do d6, hai vecto AD va BC bang nhau.

+ Hai vecto AB va CD co cung d6 dai va nguoc huéng.
Do dé, hai vecto AB va CD khéng bang nhau.

+ Hai vector AC va BD c6 cuing d6 dai nhung khéng cung D "y C
phuong nén khéng cung huéng. Do d6, hai vecto AC Hinh 4.9
va BD khéng bang nhau.

Vay trong cac cdp vecto dang xét, chi cé cap vecto AD va BC la bang nhau (AD = BC).



) luyén tip 2. Cho hinh thang can ABCD véi hai day AB, CD, A B
AB < CD (H.4.10). Hay chira méi quan hé vé dé dai, phuo'ng,
hwéng gitra cac cap vecto AD va BC, AB va CD, AC va
BD. C6 cap vecto nao trong cac cdp vecto trén bang nhau

hay khéng? D C
Hinh 4.10

) Vi du 3. Chirng minh rang ba diém phan biét A, B, C thang
hang khi va chi khi hai vecto AB, AC cling phuong.

Giai Ta c6 thé ding ngén ngi

« Gia slr ba diém A, B, C thang hang. Khi do, chung cung ;ﬁgt: h%éh?ééhuhtgmqt ==
thuéc mét duwéng thang d. Vay hai vecto AB, AC cb cung
gia la d. Suy ra chung cung phwong.

. Gid st hai vecto AB, AC cling phuong. Khi do, chiing cé
cung gia hoac cé hai gia song song véi nhau. Mat khac,

gia clia cac vecto trén déu di qua A nén chuing triing nhau.
Vay A, B, C thang hang.

Nhan xét. Ba diém phan biét A, B, C thang hang khi va chi khi AB, AC cung phuong.
) Luyén tip 3. Trong cac diéu kién dwdi day, chon diéu kién can va da dé mét diém M nam gilra
hai diém phan biét A va B.
a) ABva AM ngwoc huéng. b) MA va MB cing phuong.
c) ABva AM cling huéng. d) MA va MB ngwoc huéng.

Chu y. Ta c6 thé dung vecto dé biéu dién cac dai lwong nhu lyc, van tée, gia téc. Hwdng
clia vecto chi hwéng clia dai lwong, dd dai cla vecto thé hién cho dé 1én cla dai lwong va
duoc lay ti 1é véi d6 16n cla dai lvong.

) Vi du 4. M6t vat A dwoc tha chim hoan toan dwéi day mét coc chat Iéng. Biét rang trong
ba cach biéu dién lwc day Archimedes (Ac-si-mét) F va trong lwc P tac dong Ién vat A &
Hinh 4.11, ¢6 mét cach biéu dién dung.

" -' ' i
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a) b) c)
Hinh 4.11

Hay chi ra méi quan hé gilra trong lwong riéng cua vat A va trong lwong riéng cua chét 1éng
trong céc.



Giai

Lwc day Archimedes va trong lwc déu tac dong lén vat A theo phuong thang ding, hai luc
nay cung phwong nhung nguoc huwéng. Do do, Hinh 4.11a khéng dung. Vat A chim xubng
day nén trong luc P (c6 hudng tir trén xudng) I&n hon luc day Archimedes F (c6 hudng tir
dwéi lén). Do vay, Hinh 4.11c khéng dung.

Vay hinh biéu dién dung la Hinh 4.11b. Theo d6, vecto biéu dién lwc P c6 d6 dai gép 3 lan
d6 dai cua vecto biéu dién luc F.

D6 1én cuia trong lwe va lwe day Archimedes tac dong 1én A la: Pl=a' V, |!_f| =d-V, trong dé
V (m?®) la thé tich clia vat A va d’,d (N/m3) twong (rng la trong lwong riéng clia vat A va cla
chét 16ng. Do |P| = 3|F| (theo H.4.11b) nén d' = 3d. Vay trong luong riéng clia vat A gép 3 1an
trong lwong riéng cla chat 1éng trong céc.

) Vin dung. Hai ca nd A va B chay trén séng v&i cac van toc riéng cb cung dé 1én 1a 15 km/h.
Tuy vay, ca né A chay xubi dong con ca né B chay ngwoc dong. Van téc cla dong nwée trén
song la 3 km/h.

a) Hay thé hién trén hinh v&, vecto van téc v clia dong nwéc va cac vecto van tée thuc té
v,,V, cuacaccand A, B.

b) Trong cac vecto v, E : ﬂ . nhirng cap vecto nao cung phwong va nhirng cap vecto nao
nguoc hwédng?

BAI TAP

4.1. Cho ba vecto a, b, ¢ déu khac 0. Nhirng khéng dinh ndo sau day & dung?
a) a, b, ¢ déu cung hwédng voi 0;
b) Néu b khong cling hwéng vai a thi b nguoc hudng voi a;
c) Néu a va b déu cling phuwong véi ¢ thi a va b cung phuong;

.

d) Néu a va b déu clung hudng véi ¢ thi a va b cling hudng.

4.2. Trong Hinh 4.12, hay chi ra cac vecto cung phwong,
cac cap vecto nguoc huwdng va cac cap vecto bang nhau.

4.3. Chirng minh rang ttr giac ABCD |a mét hinh binh hanh
khi va chi khi BC = AD . 210

4.4. Cho hinh vudng ABCD cé hai dwdéng chéo cat nhau
tai O. Hay chi ra tap hop S gém tat ca cac vecto khac 0,
co diém dau va diém cudi thudc tap hop {A; B; C; D; O}.
Hay chia tap S thanh cac nhém sao cho hai vecto thudc
cung mét nhém khi va chi khi ching bang nhau.

4.5. Trén mat phang toa do Oxy, hay vé cac vecto OA, MN véi A(1; 2), M(0: -1), N(3; 5).
a) Chi ra méi quan hé gilra hai vecto trén.
b) Mét vat thé khéi hanh tlr M va chuyén déng thang déu véi van tée (tinh theo gio) duoc

biéu dién bdi vecto v = OA. Hai vat thé do co di qua N hay khdng? Néu co thi sau bao
lau vat sé téi N?

Hinh 4.12



TONG VA HIEU CUA HAI VECTO <<<

THUAT NGU | KIEN THUC, Ki NANG

« Tbng cua hai vecto * Thwe hién cac phép toan cong, trir vecto.

« Hiéu cla hai vecto : « M6 ta trung diém cia doan thang, trong tdm ciia tam giac
. Vecto dbi i béing vecto.

¢ « VVan dung vecto trong bai toan téng hop lwe, tbng hop van téc.

M6t con tau chuyén déng tir bé bén nay sang
b& bén kia cia mét dong sdéng voi van tée
riéng khong déi. Gia sir van téc dong nwéc la
khéng déi va dang ké, cac yéu tbé bén ngoai
khac khéng anh huéng dén van téc thuc té
ctia tau. Néu khéng quan tdm dén diém dén
thi can gilr 1ai cho tau tao véi bé séng mot
goéc bao nhiéu dé tau sang bo bén kia dwoc
nhanh nhat?

Van téc thue té cha con tau trén séng doi véi bé phu thudc vao van téc riéng cua tau (i voi
dong nwéc) va van toc cla dong nwdc (ddi voi bd). Twong tw, méot vat thudng chiu tac dong
cGa nhiéu lwc. Ta d& biét dung vecto dé biéu dién cac dai lwong dd: bai hoc nay xay dwng
cac phép toan vecto, twong thich véi viéc tbng hop van téc, tbng hop va phan tich lyc.

1. TONG CUA HAI VECTO

) HB1. Véi hai vecto a, b cho truére, 1y mot diém
A va vé cac vecto AB = a, BC = b. Ly diém A'

-

khac Avaclngvécacvecto A'B' = a,B'C'=b.

S —

Hai hai vecto AC va A'C' c6 méi quan hé gi?

r N

Cho hai vecto a, b. Lay mot diém A tuy y va

vé AB=a, BC =b (H.4.13). Khi d6 vecto |
AC duoc goi la téng clia hai vecto a va b o, = =

N criaaa T a/ | a b
va duoc ki hiéu la a + b. B
Phép lay tdng clia hai vecto dwoc goi la =1E
phép céng vecto.

; Hinh 4.13
X . . . B C
) o2, Cho hinh binh hanh ABCD. Tim méi quan hé
gitra hai vecto AB + AD va AC.
A D



Quy téc ba diém: Véi ba diém bat ki A, B, C, tacé AB+BC = AC.
Quy tac hinh binh hanh: Néu ABCD la mét hinh binh hanh thi AB+ AD = AC.

) #e3. a) Trong Hinh 4.14a, hay chi ra vecto a+b B b »
vavecto b+a.
b) Trong Hinh 4.14b, hay chira vecto (a+b)+c va
vecto a+(b+c).

r N
\Véi ba vecto a, b, ¢ tuy y: b <
« Tinh chét giao hoan: a+b=b+a;

« Tinh chét két hop: (a+b)+c=a+(b+c);
« Tinh chét clia vecto-khéng: a+0=0+a=a.

., o’

i

-
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b) D
Hinh 4.14

Chu . Do céac vecto (a+b)+c va a+(b+c) bing nhau, nén ta con viét ching duéi dang

a+b+c va goi la tdng ctia ba vecto a, b, c. Twong tu, ta cling cé thé viét tdng clia mot sé
vector ma khéng can dung cac dau ngoac.
) Vi du 1. Cho hinh vuéng ABCD v&i canh ¢é 3o dai bang 1. Tinh
dd dai cua cac vecto AB+CB, AB+DC +BD.
Giai
Do AB=DC nén AB+CB=DC +CB=DB.
Vay |AB + CB|=|DB| = DB = V2.
Tacd AB+DC +BD =(AB+BD)+DC = AD + DC = AC. B C
Do 46 [AB + DC + BD| =|AC| = AC = /2.
) Luyén tip 1. Cho hinh thoi ABCD v6i canh c6 dd dai bang 1 va 120°
BAD =120°. Tinh d6 dai cua cac vecto CB+ CD, DB + CD + BA. A D

C

2. HIEU CUA HAI VECTO

Hai ddi kéo co béat phan thdng bail
) uBa. Thé nao 1a hai luc can bang? Néu dung hai vecto dé biéu dién hai luc can bang thi hai
vecto nay cdé méi quan hé gi véi nhau?

» Vecto ¢6 cung d6 dai va nguoc huéng voi vecto a duoc goi la vecto déi caa vecto a.
Vecto dbi cia a dwoc ki hiéu la —a.

« Vecto 0 dwoc coi la vecto dbi cia chinh né.

Cha . Hai vecto dbi nhau khi va chi khi téng clia chung béng 0.



Vecto a + (—b) dwoc goi la hiéu cla hai vecto a va b va duoc ki hiéu la a— b. Phép lay

hiéu hai vecto dwoc goi la phep trir vecto.

Chi y.Néu b+c=athia-b=a+(-b)=c+b+(-b)=c+0=

G

Véi ba diém O, M, N tuy y, ta c6 MN = MO + ON = (—-OM)+ON = ON — OM.

{Quy tac hiéu: Voiba diém O, M, N, ta ¢ MN = ON—OM.]

) Vi du 2. Cho hinh binh hanh ABCD va mét diém O bat ki.
Chirng minh rang OB - 0A =0C - OD.
Giai
Ap dung quy tac hiéu, ta cé OB—OA = AB, OC - 0D =DC.
M4t khac AB=DC nén OB-OA =0C -OD.

) Vi du 3. a) Chirng minh réing néu /12 trung diém cla doan thang AB thi A + IB = 0.
b) Chirng minh rang néu G la trong tadm ctia tam giac ABC thi GA+GB + GC =0.

Giai
a) (H.4.15) Khi / la trung diém ctia AB, thi hai vecto /A va

IB c6 cung d dai va nguoc huéng. Do d6, IA va IB dbi
nhau, suyra /A + /B =0.

b) (H.4.16) Trong tam G cla tam giac ABC thudc trung tuyén A/
va GA = 2GI. Lay diém D d6i x(rng véi G qua /. Khi d6 tr giac
GBDC ¢6 hai duwéng chéo cat nhau tai trung diém cliia moi
dwdng nén nd la mét hinh binh hanh. Ta cdé GA = 2G/= GD.

Hai vecto' GA va GD c6 cuing 66 dai va nguroc huongnén B

chuing 1a hai vecto déi nhau, do d6 GA + GD =

Trong hinh binh hanh GBDC, ta co GB+GC =6D.
Vay GA + GB +GC =GA + GD =0.

A r B
Hinh 4.15

A

Hinh 4.16

) Luyén tip 2. Cho t&r giac ABCD. Goi M, N lan lvot 1a trung diém cla cac canh AB, CD va

O la trung diém ctia MN. Chirng minh réng OA + OB+ OC + OD = 0.

Chu y. Phép cong vecto twong (g véi cac quy tac téng hop

lwe, tdng hop van téc:

« Néu hai lwc cung tac dong vao chét diém A va dwoc biéu
dién bédi cac vecto u1, u thl hop lwc tac déng vao A duoc
biéu dién bdi vecto u, + u2

« Néu mét con thuyén di chuyén trén séng véi van tée riéng
(van tbc so véi dong nwéc) dwoc biéu dién bdi vecto v,
va van téc clia dong nwéc (so véi bd) dwoce biéu dién bdi
vecto v, thi van téc thwe té cla thuyén (so véi bd) duoc
biéu dién bdi vecto v, +v, .

Trong Vat li, trong tdm cua maot vat
|a diém dat cia trong lwe tac dung
|én vat do. Doi véi mot vat mong
hinh da giac AA,...A, thi trong
tam cua né 14 didm G thod man
G/ffl1 GA2+ -+ GA, =0,




) Vi du 4. Hay giai bai toan trong tinh huéng mé dau.

d,
Giai - g
Ta biéu thi hai bo' séng Ia hai dwong thang song song d,, d, i
(H.4.17). Gia sl tau xuét phat tir A € d, va banh lai lubn dwoc N Vors

gitt Gé tau tao v&i bo goc o Goi v, va v, Ian luot la vecto vV 4V
van téc riéng cla tau va van téc dong nuéc. Goi M, Nlacac o4 A
diém sao cho v, = AM, v, = MN . Hinh 4.17

Khi d6 tau chuyén déng véi vecto van tbc thuc téla v=v, +v, = AM + MN = AN.
Goi B, C twong (rng la giao diém cla AN, AM v6i d,. Tau chuyén dong thang tir A dén B voi

vecto van téc thl,rc t& AN, do d6 thoi gian can thiét dé tau sang duoc bo d,la jz i;

an % nhé nhat <> AC nhé nhat < AC L d, < AM L d,.

Mat khac, AM =
Vay dé tau sang dwoc bé bén kia nhanh nhét, ta can gir banh 1ai dé tau luén vuéng géc véi bo.

) Vin dung. Tinh lyc kéo can thiét & kéo mét khadu phao cé
trong lwong 22 148 N ((rng v6i khéi lwong xap xi 2 260 kg)
lén mét con déc nghiéng 30° so véi phwong nam ngang
(H.4.18). Néu lyc kéo ctia mi ngudi bang 100 N, thi can tbi
thiéu bao nhiéu ngudi dé kéo phao?

Hinh 4.18

Ch ¥. Ta coi khdu phao chiu tac dong ctia ba lyc: trong lyc P (co doé Ion |ﬁ| =22 148 N, co
phwong vudng goéc véi phwong nam ngang va hwdng xuéng duéi), phan luc w (cd dod Ion
wl = |Plcos30°, c6 phirong vudng goc véi mat dée va huéng 18n trén) va lwc kéo F (theo
phwong déc, hwdng tir chan doc |én dinh déc).

BAI TAP
4.6. Cho bén diém A, B, C, D. Chirng minh rang:
a)AB+BC +CD+ DA =0 b) AC - AD = BC - BD.

4.7. Cho hinh binh hanh ABCD. Hay tim diém M d& BM = AB + AD. Tim méi quan hé gilra
hai vecto CD va CM .

4.8. Cho tam giac déu ABC c6 canh bang a. Tinh dd dai cua cac
vecto AB-AC, AB+ AC.

4.9. Hinh 4.19 biéu dién hai luc F1, F cung tac dung |én mét vat, E
cho |F| 3N, IF[ 2 N. Tinh d6 16n clia hop luc F, + F,.

4.10. Hai con tau xuét phat cuing Itc tir b& bén nay dé sang b
bén kia clia dong séng véi van téc riéng khéng ddi va co do
Ién bang nhau. Hai tau luén dwoc gilr 1ai sao cho ching tao
véi bé cung mét gée nhon nhwng mét tau huéng xubng ha
Iy, mét tau hwéng 1én thwong nguén (hinh bén). Van téc
dong nuwéc la dang ké, cac yéu té bén ngoai khac khéng
anh huédng téi van téc cla cac tau. Hoi tau nao sang bd
bén kia trurdc?




TICH CUA MOT VECTO
VOl MOT sO

THUAT NGU ' KIEN THUC, Ki NANG
« Tich cua vecto v&i mét sb ' « Thwe hién phép nhan vecto véi mot sb.

« Phéan tich mét vecto theo hai « M6 ta cdc mdi quan hé cuing phwong, cling hwéng bang vecto:.
vecto khéng cung phwong

V&i mbi cap vat dat trén hai dau ciia mét thanh don AB, ludn cé duy nhat mét diém M thude
AB dé néu dat tru d& tai M thi thanh don & trang thai can bang (H.4.20). Diéu trén con dung
trong nhirng trwdng hop tdng quat hon, chang han, thanh don duoc thay bédi mét tdm van
hinh da giac ndinh A,, A,,..., A , tai méi dinh A c6 dat mét vat nang m (kg). O day, ta coi
thanh doén, tdm van la khéng cé trong lwong. Trong Vat li, diém M nhw trén dwoc goi la diém
khéi tam clia hé chat diém A, A,,..., A (g vai cac khdi lwong m,, m,,..., m, (kg).

Qua bai hoc nay, ta sé thdy Hinh hoc cho phép xac dinh vi tri diém khéi tam cta mét hé
chéat diém.

A

A B

Hinh 4.20

1. TiCH CUA MOT VECTO VG1 MOT SO

) uo1. Cho vecto AB = a. Hay xac dinh diém C sao cho BC =a.
a) Tim méi quan hé gi(ra AC va a +a.
b) Vecto' a+a ¢6 mdi quan hé nhu thé nao vé hudng va dd dai déi voi vecto a?

4 ™\
Tich ctia mét vecto a = 0 v6i mét sb thuc k >0 1a mét /
vecto, ki hiéu la ka, cung huéng voi vecto a va co d@d
dai bang kal. /%;
k o
|

Y

g 1ava a co bang nhau hay khong? Hinh 4.21



) Ho2. Trén mét truc sé, goi O, A, M, N twong (rng biéu dién
cac sb 0; 1. J2: —J2. Hay néu mbi quan hé vé hudng
va dd dai cia mbi vecto OM, ON voi vecto a=0A . Viét

2 il B thirc nao?
dang thirc thé hién méi quan hé gitra hai vecto OM va OA .

MG6i quan hé gitra ON va
OA dwoc thé hién bdi dang

N 0 A M
= & i .
-J2 -1 0 1 V2
Hinh 4.22
_ ‘25
r . d
Tich cia mét vecto a =0 véi mot sb thue k < 0 1a mét
vecto, ki hiéu Ia ka, ngwoc huwéng véi vecto a va co dd %E
dai bang (—k)lal. |
. g Hinh 4.23
Chu y. Ta quy wéc ka=0néu a=0 hodc k =0. -
Trong Hinh 4.24, hai trung tuyén AM va BN cuia tam giac N
ABC cat nhau tai G.
Ta c6 GA = —2GM, m%re B M C
Hinh 4.24

Nhan xét. Vecto ka co d6 dai bang |kllal va ciing huéng

voi @ néu k >0, nguoc hwéng véi a néu a =0 va k <0.
RY,

El —a va (-1)a ¢6 méi quan hé gi?

Phép ldy tich cta vecto v&i mét s6
goi la phep nhén vecto véi mét s6
(hay phep nhan mdét sb voi vecto).

) Vi du 1. Chirng minh réng hai vecto a va b (b =0) m
cling phuwong khi va chi khi ton tai sé k d& a = kb.
Giai
That vay, néu a=kb thi a va b cung phuong.
Nguoc lai, gid st a va b cung phuong, ta lay k = %f—: néu a va b cung huéng va lay k = -%
b b
néu a va b ngwoc huwéng. Khi dé a=kb .
) Luyén tip 1. Cho dwdng thang d di qua hai diém phan biét d

Is 8

A va B (H.4.25). Nhirng khang dinh nao sau day la ding?

a) Diém M thudc dwong thang d khi va chi khi tén tai sé ¢ Hinh 4.25
dé AM =tAB.

b) V&i diém M bét ki, ta luén co AM = %E .

c) Diém M thudc tia déi clia tia AB khi va chi khi ton tai s6 t <0 dé& AM = tAB.

B



2. CAC TiNH CHAT CUA PHEP NHAN VECTO V01 MOT SO

) 103, V6i u # 0 va hai sé thuce k, t, nhitng khdng dinh ndo sau day la dung?
a) Hai vecto k(tu) va (kt)u c6 cling d6 dai bang |kt||u].
b) Néu kt > 0 thi ca hai vecto k(tu), (kt)u cing huéng véi u.

c) Néu kt <0 thi ca hai vecto k(tﬁ), (kf}ﬁ ngwoc huwong voi u.

d) Hai vecto k(tu) va (kt)u bang nhau.

) 44, Hay chi ra trén Hinh 4.26 hai vecto 3(u +v) va 3u + 3v.

Tl 6, néu méi quan hé gitra 3(u+v) va 3u+3v. Hinh 4.26

Véi hal vecto’ a b va hai sb thuc k, ¢, ta ludén co;
. k(ta) (kt}a (k+t}a ka+ta
-k(a+b)=ka+kb: k(a-b)=ka-kb;, -1a=a;(-Na=

'} Vi du 2. Cho doan thang AB c6 trung diém /. Chirng minh rang véi diém O tuy y, ta cb

5’4 + 0B =20I.
Giai

Vi /1a trung diém ctia AB nén JA + 1B =0 (Vi du 3a, Bai 8).
Do do ﬁ+o_s’:(ﬁ+E)+(5?+F§)=26?+(fﬁ+?§)=261
) Luyén tdp 2. Cho tam giac ABC c6 trong tam G. Chirng minh rang voi diém O tuy vy, ta c6
OA + 0B + OC = 30G.

Nhan xét
- Diém /1a trung diém cla doan thang AB khi va chikhi JA+/B=0.
« Diém G la trong tdm clia tam giac ABC khi va chi khi GA + GB + GC =0.

) Luyén tdp 3. Trong Hinh 4.27, héy biéu thi m&i A/ /7 /] /
vecto u, v theo hai vecto a, b, tirc la tim cac sé {}\ " /7 /
X,y, 2t du=xa+yb, v=ta+zb. / \;’ i

/ I_ff. '
Hinh 4.27

Chu y. Cho hai vecto khong cling phwong a,b (H.4.28). Khi
do, moi vecto u Géu bIEU thi (phan tich) dwoc mét cach duy
nhat theo hai vecto' a,b, nghia la c6 duy nhét cap sé (x;y)
sao cho u = xa + yb

Hinh 4.28



) Vi du 3. Cho tam giac ABC. Hay xac dinh diém M G& MA + 3MB + 2MC =0.
Giai (H.4.29)

Hinh 4.29

Pé xac dinh vi tri clia M, trudc hét ta bidu thi AM (véi gbc A Ga biét) theo hai vecto da biét
AB, AC.
Pang thirc vecto da cho twong dwong voi: MA +3(MA + AB) +2(MA + AC) =0

< 6MA+3AB+2AC =0 < AM=%AB+%AC.

Lay diém E |14 trung diém cua AB va diém F thudc canh AC sao cho AF = %AC.

Khi do E:%FB va AF :%AC. Vivay AM = AE + AF .
Suy ra M la dinh thir tw cGa hinh binh hanh EAFM.

Ta tré lai van dé da dwoc néu trong phan dau bai hoc. Diém khéi tam M cha hé cac
chat diém A, A,, ..., A, v6i cac khéi lwong twong ing m,,m,,...,m_dwgc xac dinh boi
dang thirc vecto

m1M-rm2M+---+mnW:5.

Vi vay, viéc xac dinh diém khoi tam dwoc quy vé viéc xac dinh diém thoa man dang thirc

vecto twong wng.

BAI TAP

4.11. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M |a trung diém clia canh BC. Hay biéu thi AM theo
hai vecto AB va AD .

4.12. Cho t&r giac ABCD. Goi M, N twong (rng la trung diém culia cac canh AB, CD. Ching
minh rang BC + AD = 2MN = AC + BD.

4.13. Cho hai diém phan biét A va B.
a) Hay xac dinh diém K sao cho KA + 2KB =0.

b) Chirng minh rang v&i moi diém O, ta cd OK = %o;-i & %os.

4.14. Cho tam giac ABC.
a) Hay xac dinh diém M dé MA + MB + 2MC =0.
b) Chitng minh réng v&i moi diém O, ta cé OA + OB + 20C = 40M.




4.15. Chét diém A chiu tac dong ctia ba luc F, Fz' F, nhw Hinh 4.30
E=

va & trang thai can bang (trc la F +F + ). Tinh d6 I1&n cla

cac luc F?_, ., biét E co6 dé lonla 20 N.

Hinh 4.30

Em c6 biét?

Mac du dwa vao lue day cla gid, bang cach di theo dwéng dich déc, thuyén budm van
c6 thé di chuyén téi mét vi tri & ngwoc huéng gid so véi vi tri xuat phat.

Dich

Gi6 _
\ Phuwong canh budbm

Vi tri xuét phat

Ta héy dung kién thirc vé vecto dé phan tich céc Irc chinh tac déng téi sw chuyén déng
clia thuyén budm trong trwdng hop nay. Luc F do gi6 tac dong vao canh buém dwoc
phan tich thanh Iwc p cung phuong v&i canh budm va lve g vuéng goc voi canh budm.
Do canh buom mong nén lve p chi trevot di ma khong tac déng Ien canh budém. Ta lai
phan tich lwc q thanh luc a cung phuong véi séng thuyén va luc b co phuwong vuéng
goc voi séng thuyén. Thuyén budm cé sbéng thuyén sau (mdi nhon) nén né chju mét
lwc can b' dang ké clia nuéc, vudng goc voi séng thuyén. Ngudi ta diéu chinh huwéng
thuyén (hwéng séng thuyén), phirong cia canh bubém dé luc can b' ctia nwérc (Iwc nay
khéng phu thudc vao sy diéu chinh) thang lwc b (c6 thé diéu chinh d6 Ién). Cudi cung,
dwéi tac dong clia luc a thuyén di chuyén va sau mét khodng thoi gian, né lai duoc didu
chinh hwéng, dé di dén dich theo dwéong dich dac.



VECTO
TRONG MAT PHANG TOA PO

THUAT NGU  iKIEN THUC, Ki NANG
- Mat phdng toa d6 i+ Nhan biét toa dé cia vecto va thé hién cac phép toan vecto theo toa dd.

* Toa d6 cua vecto :- Thé hién mdi quan hé gitra cac vecto théng qua toa do cla ching.
- Ung dung cla toa dd vecto trong bai todn xac dinh vi tri ciia vat trén

i mat phang toa do.

M6t ban tin duw béo thoi tiét thé hién
dwong di trong 12 gio clia mét con
b&o trén moét mat phang toa dé. ,,
Trong khoang th&i gian do, tam béao
di chuyén thang déu tur vi tri c6 toa
dé (13,8; 108,3) dén vi tri co toa dd
(14,1;106,3). Dwa vaothéngtintrén,
liéu ta c6 thé dy doan dwoc vi tri
clia tdm bdo tai thoi diém bat ki
trong khoang thoi gian 12 gio do

hay khong? 2 e vam
A
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Hinh 4.31. Ta ¢6 thé dung mét phan mét phdng toa dp dé mé ta
mot pham vi nhat dinh trén Trai Dat ma vj tri x° vi bac, y° kinh déng
cua tam b&o dupe thé hién bai diém co toa dé (x; y).

Trong bai hoc nay, ta gan cho méi vecto trén mat phang toa d6 mét cap sb dé co thé 1am viéc
véi vecto thédng qua cap so do.

1. TOA PO CUA VECTO

) uo1. Trén truc sé Ox, goi A la diém biéu dién sé 1 va dat
OA=i (H.4.32a). Goi M |a diém biéu dién sb 4, N la diém

N
biéu dién sb ‘%- Hay biéu thi mdi vecto OM, ON theo vecto . _%
Dung vecto, ta ¢6 thé dién dat lai truc s6 nhu sau: a)

N
xv

Truc toa dé (con goi 1a truc, hay truc sé) la mét duwdng thang o
ma trén d6 da xac dinh mét diém O va mét vecto i co @ dai 01/
bang 1. Diém O goi la géc toa dé, vecto i goi la vecto don vi b)
cla truc. Diém M trén truc biéu dién sé x, néu OM = x,i Hinh 4.32
(H.4.32b).

Eal B
> ¥



) ub2. Trong Hinh 4.33: Hay nhé lai quy
tac hinh_binh hanh
va quy tac hiéu.

a) Hay biéu thi méi vecto OM, ON
theo cac vecto 7, J.

b) Hay biéu thi vecto MN theo cac
vecto OM, ON, tir d6 biéu thj vecto
MN theo cac vecto |/, j.

Trén mat phang véi mét don vi do dd dai cho trwéde, xét hai truc Hinh 4.33
Ox, Oy c6 chung _géc O va vudng goéc voi nhau. Ki hiéu vecto don
vi ctia truc Ox |a i, vecto don vi ctia truc Oyla j. Hé gém hai truc "

Ox, Oy nhw vay duwoc goi la hé truc toa dé6 Oxy. Biém O goi I3
gbc toa dé, truc Ox goi la truc hoanh, truc Oy goi la truc tung.

Mat phang chira hé truc toa dd Oxy goi la mat phang toa d Oxy Yoleoaeas :

hay mat phang Oxy (H.4.34). i/

- — 1)
V&i méi vecto u trén mét phang Oxy, cé duy nhat cap sé s T1 :
(X5: ¥5) sa0 cho u=Xx,i+y,j. Ta nbi vecto u co toa do . o
(xo; ¥o) va viét u = (x,; v, ) hay u(x,; y,)- Cacsé x,, y, tuong T—

| (rng duoc goi 14 hoanh d6, tung do clia u.

r

Nhan xét. Hai vecto bang nhau khi va chi khi ching ¢é cling toa dé.

,v=y'-\

u(x; y)=v(x; y") t-*«-{

) Vidu1. Tim toa d6 clia cac vecto don vi i, twong rng clia c4c truc Ox, Oy.
Giai
Vii =1 +0j nén i cétoa dd la (1; 0).
Vi j =0/ +1j nén j cotoa d6 la (0; 1).

» Luyén tdp 1. Tim toa do cla 0.

2. BIEU THUC TOA DO CUA CAC PHEP TOAN VECTO

) H93. Trong mat phang toa @6 Oxy, cho u = (2;-3), v = (4;1), a = (8;-12).
a) Hay biéu thi mi vecto u,v,a theo céc vecto' |, J.

b) Tim toa dé clia cac vecto u +v, 4u.
c) Tim méi lién hé gitra hai vecto v, a.

>y

Cho hai vecto u = (x; y) vav =(x" y'). Khi d6:

cu+v=(X+x5y+y') cu-v=(x-xy-y' * ku = (kx; ky), voi k € R.




) Vidu2. Cho a=(1.2),

3)

-4

a) Tim toa d6 ctia a + b, a — 2b.

Mlm

b) Héi a va b c6 cung phuong hay khong?
Giai

= - (3 I
a) Vi a:(1;2),b:[5;3) nén a+ b=[2 5).

Ta c6 2b =(3;6) nén a—2b =(-2;—4).

b) Do %5 = [%;3]:5 nén hai vectoa va b cung phuong.

Nhan xét. Vecto v(x"; y') cling phurong véi vecto u(x; y) = 0 khi va chi khi ton tai sé k sao cho

x'=kx,y'=ky (hayla x?: y? néu xy #0).
) H®4. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho diém M(X,: ¥;)-

Goi P, Q twong (*ng la hinh chiéu vuéng goc ctia M trén truc

hoanh Ox va truc tung Oy (H.4.35).

a) Trén truc Ox, diém P biéu dién sb nao? Biéu thi OP theo i va
tinh 36 dai cua OP theo x,.

b) Trén truc Oy, diém Q biéu dién sb nao? Biéu thi OQ theo j va
tinh @6 dai ctia OQ theo y,.

c) Dwa vao hinh chi¥ nhat OPMQ, tinh d6 dai cia OM theo X X6 Hinh 4.35

d) Biéu thi OM theo cac vecto 7, J.

| Yo M(x ¥,)

[Néu diém M co toa do (x; y) thi vecto OM co toa do (x y) va do dai loml| =+[X° +y°. J

Nhén xét. Véi vecto u = (x; y), ta lay @iém M(x: y) thi u = OM. Do @6, lul = |OM| = I +y2
Chéng han, vecto u = (2; —1) c6 @6 dai la |u| = 27 + (~1)? = V5.

) wos. Trong mat phang toa dd Oxy, cho cac diém M(x; y) va N(x"; y").
a) Tim toa d6 cua cac vecto OM, ON.
b) Biéu thi vecto MN theo cac vecto OM, ON va tim toa do ctia MN.
c) Tim dé dai cuia vecto MN.



Véi hai diém M(x; y) va N(x"; y") thi MN = (x'- x; y'- y) va khodng cach gilra hai diém
M, N 1a MN =|MN| = J(x'— x? + (y'= y 2.

) Vi du 2. Trong mat phang toa dd Oxy, cho ba diém A(1;-2), B(3; 2), C(7; 4).
a) Tim toa d6 clia cac vecto AB, BC . So sanh cac khodng cach tir B téi A va C.
b) Ba diém A, B, C cé thang hang hay khéng?
c) Tim diém D(x; y) & ABCD la mét hinh thoi.
Giai
a) Taco AB=(3-12-(-2))=(2 4),BC=(7-3;4-2)=(4; 2).
Céc khoang céch tir B t6i A va C lan lvot |a:

AB=|ABl=v22 + 42 —25: BC =|BC|=/4? + 22 = 2./5.

Do d6 cac khoang cach nay bang nhau.
b) Hai vecto AB = (2: 4), BC = (4: 2) khong cung phuong (vi % - %}, Do d6 cac Giém A, B, C

khéng cling nam trén mét dwdng thang. Vay ching khéng thang hang.

c) Cac diém A, B, C khéng thang hang va BA = BC nén B. c
ABCD la mét hinh thoi khi va chi khi AD = BC.

Do AD =(x -1 y +2), BC =(4: 2) nén
x-1=4 Ix=5
—
y+2=2 |y=0. A D

ﬁ=87‘5@{

Vay diém can tim la D(5; 0). Hinh 4.36

) Luyén tip 2. Trong méat phang toa dé Oxy, cho hai diém A(2; 1), B(3; 3).
a) Cac diém O, A, B co thang hang hay khéng?
b) Tim diém M(x: y) @& OABM |2 mét hinh binh hanh.

) Vi du 4. Trong mat phang toa @& Oxy, cho ba diém khéng thadng hang:
A(1; 3), B(-2; 8), C(5; 1).
a) Tim toa d6 trung diém / clia doan thang AB.
b) Tim toa doé trong tam G cua tam giac ABC.



Giai
a) (H.4.37) Biém /(x; y) la trung diém cta doan thang ABkhiva 7 .

x B
chi khi E+E=6 (*). Hinh 4.37
Mat khac JA=(1-x;3-y), IB=(-2-x;6-y), IA+IB=(-1-2x;9 - 2y).
f 1
— x=__
Do dé, (*) twong dwong voi i 2
9-2y=0 9
y==.
19 C 2
Véy:[-_;-).
2'2

b) Biém G(x; y) |a trong tam cla tam giac ABC khi va chi khi GA + GB + GC = 0 et
Mat khac

GA=(1-x%3-y),GB=(-2-x6-y),GC=(5-x1-Y),

GA +GB +GC = (4 -3x; 10 - 3y).

(4
. X =—
Do d6, (**) twong dwong voi [4=0x=0 N
|10-3y =0 L
Vay G(E;EJ. U3
g 3
Chu y
» Trung diém M clia doan thang AB co toa db 14 (XA ;“‘B; Ya ;ys ]
» Trong tdm G cua tam giac ABC cé toa dd 1a ("A TXg ¥ Xe  Yat Vet Ve ]
3 3

} Vin dung. Tir théng tin dur béo blo duge dua @S o445 gid, 1am bio duor du béo di chuyén
dau bai hoc, ha}r xacdinhtoadovitri Mcuatam  n3ng géu tir A(13,8: 108,3) t6i B(14.1: 106.3).
bdo tai théi diem 9 gi& trong khoang théi gian Goi toa dg cua Mia (x; y). Ban hay tim méi lién
12 gi® cua duw bao. hé gilra hai vecto AM va AB rdi thé hién mbi

Ch §. D& thé hign mot phan Tréi DAt trén mot | SHen NG eoton ao ag tmixy:

ban dd phang nguoi ta dung mét phép chiéu

ban do6, voi dé sai khac nhat dinh gitra ban vé
va thue dia (thwdng dwoc quy dinh véi tirng loai
ban dd). V& nguyén tac, pham vi thé hién cang
hep thi cang chinh xac. Trong van dung nay, ta

chi tinh toan trong pham vi mét doan dwéng di

ngan cua tam bao.




BAI TAP

4.16. Trong mat phang toa dd Oxy, cho cac diém M(1; 3), N(4; 2).
a) Tinh d6 dai clia cac doan thang OM, ON, MN.
b) Chirng minh rang tam giac OMN vuéng can.

4.17. Trong mat phang toa dd Oxy, cho cac vecto a=3i-2j, b=(4-1) va cac diém
M(-3:6), N(3;-3).

a) Tim méi lién hé gitra cac vecto MN va 2a - b.
b) Cac diém O, M, N cb thang hang hay khéng?
¢c) Tim diém P(x; y) @& OMNP la mét hinh binh hanh.
4.18. Trong mat phang toa dd Oxy, cho cac diém A(t; 3), B(2; 4), C(-3; 2).
a) Chirng minh rang A, B, C la ba dinh ctia mét tam giac.
b) Tim toa dd trung diém M cla doan thang AB.
c) Tim toa dd trong tdm G cua tam giac ABC.
d) Tim diém D(x: y) dé O(0: 0) la trong tdm cuia tam giac ABD.

4.19. Sy chuyén déng ctia mét tau thuy dwoc thé hién trén mot mat phang toa do nhw sau:
Tau khdi hanh tir vi tri A(t 2) chuyén déng thang déu véi van tée (tinh theo gid) dwoc
biéu thi bdi vecto v = (3; 4). X4c dinh vi tri clia tau (trén mat phang toa dd) tai thdi diém
sau khi kh&i hanh 1,5 gio.

4.20. Trong Hinh 4.38, quan ma dang ¢ vi tri co6 toa dé (1, 2). Hoi sau moét nwéc di, quan ma
c6 thé dén nhirng vi tri nao?

2 ) m g\ , - S o2 r TR
. Ban co the tim hieu de biet
quy tac di caa quan ma.

Hinh 4.38



TICH VO HUGNG
CUA HAI VECTO

THUAT NGU . KIEN THUC, Ki NANG
« GOc gitra hai vecto » Tinh goc, tich vé hwdng cua hai vecto trong nhirng
+ Tich vd hwéng ciia haivecte |  trudng hop cy thé.
i + Cong thirc toa do cua tich vé huwdng, tinh chat cua
:  tich v6 hudng.
» Lién hé khai niém tich vd hwéng voi khai niém cdng
trong Vat Ii.

Toan hoc cung cép ngén nglr va céng cu cho nhiéu nganh khoa hoc. Trong céc bai hoc
trwéce, ta da dung vecto dé biéu dién cac dai lvong lwc, van tée va ding phép toan vecto
dé tinh hop lwe va tong hop van téc. Bai hoc nay tiép tuc xay dwng khai niém tich vé huwéng
gitra hai vecto — ddi twong toan hoc con dwoc dung dé dinh nghia khai niém cdng sinh bdi
mét lwe trong Vat |i.

Z i B

1. GOC GIUA HAI VECTO
» Wo1. Trong Hinh 4.39, s0 do géc BAC cling duoc goi la so _

do géc gilra hai vecto AB va AC. Hay tim sé do céac goc LY

gitra BC va BD, DA va DB. c D

Hinh 4.39
I ™
Cho hai vecto u va v khac 0. Tir mot diém A tuy y, vé cac vecto w

AB=u va AC=v (H.4.40). Khi do, s6 do clia géc BAC duoc =
goi 1a sé do géc gitra hai vecto v va v hay don gian la goc gilra N,
hai vecto u, v, ki hiéu 1a (u, v).

. A B
Hinh 4.40

Cha §
« Quy wéc rang goc gilra hai vecto v va 0 c6 thé nhan mét gia tri tuy y tir 0° dén 180°.
- Néu (u, v)=90° thi ta n6i rdng u va v vuéng géc véi nhau, ki hiéula u L v hodc v L u.

RY
g Khi nao thi goc gilra hai vecto bang 0°, bang 180°?

') Vi du 1. Cho tam giac ABC vuéng tai A va B = 30°.

Tinh (AB, AC), (CA, CB), (AB, BC). C

Giai (H.4.41)

Taco: (‘@é, E):B?E:‘ = 90", (CA, CB)=ACB =60°, o

(AB, BC) = (BD, BC)=DBC =150". A ~Eata "
') Luy@n tip 1. Cho tam giac Géu ABC. Tinh (AB, BC). Hinh 4.41



2. TICH VO HUONG CUA HAI VECTO

Hinh 4.42
Trong Vat li, néu luwc F khong ddi tac ddng vao mat vat va diém dat cda luc chuyén dong
thang tir M t6i N, thi cong A clia lyc F dwoc tinh theo cong thire: A =|F|-IMNI - cos(F,MN),
trong d6 |F| 1a d6 16n cia lyc F (theo don vi Newton):;
IMN| 12 dé dai cua vecto MN (theo don vi mét);
(F, MN) 1a géc gitra hai vecto F va MN .

Toan hoc goi gia tri A (khdng ké don vi do) trong biéu thirc néi trén la tich vé hwédng cta hai
vecto F va MN.

4 — — —
Tich vé hwéng cla hai vecto u va v 1a mét sb, ki hiéu u-v,
dwoc xac dinh béi cong thirc sau:

u-v=ld-lvl cos(u,v).
' M

L o :
ﬂ Khi nao thi tich vé hwwéng cua hai vecto khac vecto-khong u,v 1a moét s6 dwong? La mét
s6 am?
Chay Binh phwong vé6 hwong cua

mét vecto bang binh phwong

» Ulveou-v=0. e dé dai clia vecto d6.
» u-u con duoc viét la v va dwoc goi la binh phuwong

vo huéng cia vecto u. Taco 1 =|dl 4] - cos0® = ll” .

Y. Y
g Khi nao thi (a-v) =a” v’ 2

) Vi du 2. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bang a.

Tinh cac tich vé huwdng sau: AB-AD, AB-AC, AB-BD.
Giai. Vi (AB, AD) = 90° nén AB - AD = 0.

Hinh vudng cé canh bang a nén cé dwong chéo bang av/2.

Mat khac, (AB,AC)=45°, (AB,BD) =135°, do do

A—B-A_'C:AB-AC-cos%“:a-aﬁ-% i ’

=a
- R Hinh 4.43
AB-BD=AB-BD-cos135“=a-aﬁ-[—§)=-32. s

$ Luyén tdp 2. Cho tam giac ABC cé
BC=a, CA=b, AB=c. Hay nh¢& lai dinh li cdsin.

Hay tinh AB-AC theo a, b, c.




3.BIEU THUC TOA PO VA TiNH CHAT CUA TiCH VO HUONG

) J HD2. Cho hai vecto cung phwong u= (x;y)va v = (kx; ky). Hay kiém tra cong thirc
u-v= k(x? + y?) theo tirng trrdng hop sau:
a)u=0
b) u # 6 va k>0
c) u=0vak<0.
) uo32. Trong mat phdng toa d6 Oxy, cho hai vecto khéng cung phwong u = (x;y) vav =(x"y").

a) Xac dinh toa dn clia cac diém A va B sao cho

OA — u OB=v. Eécg_ rang, theo dinh li cdsin,
b) Tinh AB?, OA?, OB? theo toa do clia A va B. 57.05 . 0A° +0B° - AB"
c) Tinh OA-OB theo toa d6 cla A, B. z

Tich vé hwéng clia hai vecto u = (x;y) vav = (x"y") |
dworc tinh theo cong thirc:

U-v=xx+yy'

Nhan xét
« Hai vecto u va v vuéng gbc véi nhau khi va chi khi xx'+ yy'=0.

- =2
» Binh phuong vé huéng cia u(x;y) lau = x? + y2.
u-v xx'+yy'

lul - |v| Jx +y? Jx'2+y
D Vi du 3. Trong mat phang toa dd Oxy, tinh tich v hwéng cta cac cép vecto sau:
a)u=(2-3)vav=(53)
b) Hai vecto don vi i va j twong irng cua cac truc Ox, Oy.
Giai
a)Tacd: u-v=2-5+(-3)-3=10-9=1.
b) Vii=(t0)va j=(0;1) néni-j=1.0+0-1=0.

e Néu u=0vav =0 thi coslu,v)=

B uyéntip 3. Tinh tich v huwéng va géc gitka hai vecto u = (0; -5), v = (v/3;1).

) woa. Cho ba vecto u=(x,;y,),v = b 4578 | w = (Xai) )
a) Tinhu-(v +w), u-v + u-w theo toa d6 clia cac vecto u, v, w.
b) So sanh ﬁ-(;wﬁv) VA U-V+U-W.

c) Sosanh u-v va v-u.



[ Tinh chit cua tich vé hwéng
Véi ba vecto u, v, w bat ki va moi s thuc k, ta co:

s U-v=v-u (tinh chét giao hoén):
cu-(V+w)=Uu-v+u-w (tinh chéat phén phéi dbi véi phép cbng);
l: (ku)-v=k(u-v)=u-(kv). |

Chu ¥. Tl cac tinh chét trén, ta cé thé chirng minh duwoc:
u-(v-w)=u-v-u-w (tinh chat phén phdi dbi véi phép trir);
(U +v)y 020 VY (u—v)? U -2V

W+V)-(U=-v)=0 -V

B Vi du 4. Cho tam gidc ABC vudng tai A cé B = 60°. Goi M I3 trung E!IEL'H cta canh BC. Trén
cac canh AB, AC lan lwot lay cac diém P, Q. Chirng minh rang PMQ = 90° khi va chi khi
BP +/3CQ =BC.

Giai (H.4.44)
Pat MB=MC =a.

Ta cé PMQ =90° <> MP - MQ =0

¢:~.~(MB+BP)-(MC+CQ)=D
& MB-MC +MB-CQ+BP-MC +BP-CQ=0. (1)

Mat khac,

MB-MC = MB-MC -cos180° = —a:

V3

MB-CQ =MB-CQ-cos30° :73-60;

BP -MC = BP - MC -cos60° =%a+BP;

BP.CQ=BP-CQ-cos90° = 0. % P &
Hinh 4.44
Do d@é
(1) < -a* +§a-CQ+%a-BP =0

Ne

<:>—CQ+1BP—a:D
v 2

«J3CQ+BP =2a
< /3CQ+BP =BC.

Ta co diéu phai chirng minh.



» Luyén tip 4. Cho tam giac ABC voéi A(-1; 2), B(8; —1), C(8; 8).
Goi H la trwc tam cua tam giac.
a) Chirng minh rdng AH -BC =0 va BH-CA=0. #
b) Tim toa d6 cua H.
c) Giai tam giac ABC. B8 " C
Hinh 4.45

) Vin dung. Mot lwc F khong ddi tac ddng vao mét vat va diém dat cGa luc chuyén dong thang
tlr A @én B. Luc F dwoc phan tich thanh hai lyc thanh phdnla F, va F, (F=F, +F,).

a) Dya vao tinh chat cla tich v6 hudng, héy giéi thich vi
sao cong sinh béi luyc F (d& dwoc de cép & trén) bang
téng clia cac céng sinh b&i cac lwc F, va F, .

—_—

b) Gid st cac lyc thanh phan F, E twong rng cung
phwong, vuéng goc véi phwong chuyén dong cua vat.
Hay tim méi quan hé gilra cac céng sinh b&i lyc F va

Hinh 4.46
e F. inh
BAI TAP
4.21. Trong mat phang toa d6 Oxy, hay tinh gbc gilra hai vecto a va b trong moi trwOng hop sau:
a) a=(-3:1), b=(26): b) a=(3:1), b=(24): ¢) a=(—/2:1), b =(2:—2).
4.22. Tim diéu kién clia u, v dé:
a)u-v =lul-Vl; o) v =—lal-vl.
4.23. Trong mat phang toa @6 Oxy, cho hai diém A(1.2), B(—4;3). Goi M(t;0) 1a mét diém
thudc truc hoanh.

a) Tinh AM-BM theo .
b) Tim t & AMB = 90°.
4.24. Trong méat phang toa dé Oxy, cho ba diém khong thang hang A(-4; 1), B(2; 4), C(2; -2).

a) Giai tam giac ABC.
b) Tim toa @0 trwec tdm H cua tam giac ABC.

4.25. Chirng minh rang véi moi tam giac ABC,

2

Sase =%JABE -AC" -(AB-AC)

4.26. Cho tam giac ABC cé trong tdm G. Chirng minh rang véi moi diém M,
MA? + MB? + MC? =3MG? + GA? + GB? + GC?.



BAI TAP CUOI CHUONG IV <<

A - TRAC NGHIEM

4.27. Trong mat phang toa dd, cdp vecto nao sau day cé cung phuong?
A u=(23)va E:(%;s). B.a=(v2;6)vab=(1:32)
C.i=(0;1)va j=(10). D.c=(%3) vad=(2-6).

4.28. Trong mat phang toa do, cap vecto nao sau day vuéng goc véi nhau?

A.u=(23)vav=(48). B.a=(t-1)vab=(-11).
e 5=(a;b) va ?=(—b;a). D.H=(1;1) va?\:=(2;0).
4.29. Trong mét phang toa dd, vecto nao sau day c6 dé dai bang 1?
A.a=(t1). B. b=(t-1).
s 1 . =
4 c:(z;a). D. d:(iz;T;J.
4.30. Goc gilra vecto a = (1-1) va vecto b=(-2,0) cé sé do bang:
A.90°. B. 0°. CL135°. D. 45°,
4.31. Khéng dinh nao sau day la dang?
A (a-b)e-alb-o) B.(a-b) =a"-b"
c.a-b=lal [Blsin(a,5). D.a-(b-5)=a-b-a-c.
4.32. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh a. Khang dinh nao sau day la ding?
A.(AB,BD) = 45°. B.AC-BC =4~
C. AC-BD =2a*2. D. BA-BD = -a°.
B - TU LUAN

4.33. Trén canh BC clia tam giac ABC lay diém M sao cho MB = 3MC.
a) Tim méi lién hé giira hai vecto MB va MC.
b) Biéu thi vecto AM theo hai vecto AB va AC.




4.34. Cho hinh binh hanh ABCD. Chirng minh rang v&i moi diém M, ta co:
MA + MC = MB + MD.
4.35. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho A(21),B(-25) va C(-5;2).

a) Tim toa d6 clia cac vecto BA va BC.

b) Chirng minh rang A B,C la ba dinh cia mét tam giac vuéng. Tinh dién tich va chu vi
cua tam giac dé.

c¢) Tim toa dd trong tdm G cua tam giac ABC.

d) Tim toa dé cda diém D sao cho tir giac BCAD la mét hinh binh hanh.
4.36. Trong mat phang toa d6 Oxy, cho A(1,2),B(3;4),C(-1-2) va D(6;5).

a) Tim toa d6 clia cac vecto AB va CD.

b) Hay giai thich tai sao cac vecto AB va CD cung phuong.

c) Gia st £ la diém co toa d6 (a;1). Tim a dé cac vecto AC va BE ciing phuong.

d) Véi a tim dwoc, hay biéu thi vecto AE theo céc vecto AB va AC.

—_

4.37. Cho vecto a=0. Chirng minh rang ﬁé (hay con duoc viét |a ﬁ) la mét vecto
a a
don vi, cung hwéng voi vecto a.

e B

4.38. Cho ba vecto a, b,u voi |§| =\5|=1 va a | b. Xét mot he truc Oxy voi cac vecto don vi
i =a,] =b. Chirng minh rang:

a) Vecto U ¢6 toa dd la (u-au-b).
b) u=(u-a)a+(u-bb.

4.39. Trén sdng, mét ca nd chuyén déng thang déu theo huéng S15°E (xem chu thich &
Bai 3.8, trang 42) v6i van téc cé dé Ion bang 20 km/h. Tinh d6 I&n cla van téc riéng cua
ca nd, biét rang nwoc trén séng chay vé hwdng dong voi van tée cé dd Ién bang 3 km/h.



CHUONG V

CAC SO DAC TRUNG
CUA MAU SO LIEU

KHONG GHEP NHOM

“Théng ké la co sé ctia khoa hoc”.
Karl Pearson (nha thong ké& nguoi Anh, 1857 — 1936)

THUATNGD | KIEN THU'C, KINANG

. S8 gan ding .+ Hiéu khai niém s6 gan dng, sai sb tuyét dbi.

» Sai s6 tuyét déi » Xac dinh s6 gan ding ctia mét sé véi dd chinh xac cho trwdre.

» D6 chinh xac .+ Xac dinh sai s6 trong dbi cia s6 gén ding.

. Saisbtwongddi : * Xacdinh sb quy tron clia sé gan diing v&i o chinh xac cho trwdc.
» S6 quy tron » Biét sir dung may tinh cAm tay dé tinh toén v&i cac sé gan dung.

Pinh Everest duwoc ménh danh 1a “néc nha cda thé gioi”,
b&i day la dinh nui cao nhat trén Trai Dat so véi muc nwdc
bién. Co rat nhiéu con sé khac nhau da tirng dwoc cong bd
vé chiéu cao cla dinh Everest:

8848 m; 8 848,13 m; 8 844,43 m; 8 850 m;...

Vi sao lai cé6 nhiéu két qua khac nhau nhu vay va dau 1a
con sb chinh xac? Chung ta s& cung tim cau tra i trong .« "8 A o o e d
bai hoc nay, sau khi tim hiéu vé sé gan dung va sai sé.

Binh Everest



1.50 GAN PUNG

» wo1. Ngay 8-12-2020, Trung Quéc va Nepal ra théng céo chung khang dinh chiéu cao méi

do dwoc cua dinh nui cao nhét thé gidi Everest 1a 8 848,86 m.

(Theo Tuoitre.vn)

Trong cac s6 dwoc dwa ra & tinh huéng mé dau, sé nao gan nhat véi sé dwoc cong bd & trén?

) wo2. Trang va Hoa thuc hién do thé tich mét céec nuwodc
bang hai éng dong c6 vach chia dwoc két qua nhu Hinh 5.1.
Hay cho biét sé do thé tich trén méi éng.

.
|rTr'::nrlg nhiéu trwdng hop, ta khéng biét hodc kho biét
s6 dung (ki hiéu Ia @) ma chi tim duoc gia tri khac
xap xi nd. Gia tri nay dwoc goi la sb gan dung, ki hiéu
kI:éu a.

cm?

15
14
13
12
) —
10 —

Hinh 5.1

cm?
15
14
13
12
11
10

Chang han, cac sb do khac nhau vé chiéu cao clia dinh Everest trong tinh huéng mé dau

déu la cac sb gan dung.

\

g Hay lay mét vi du khac vé sé gan dung.

) Vi du 1. Goi d |a d6 dai dwdng chéo clia hinh vudng canh bang 1. Trong hai sé V2 va 1,41,

sb nao la sb dung, s6 nao la sé gan dung cua d?
Giai

Hinh vudng cé canh bang 1 cé d6 dai clia dueng chéo 1a d = 1.4/2 =+/2. Vay 2 1a sé dung:

1,41 1a sé gan dung cla d.

) Luyén tdp 1. Goi Pla chu vi cGa dwérng tron ban kinh 1 cm. Hay tim mét gia tri gan dang cua P.

Cha y. Ta ¢6 thé sir dung may tinh cam tay dé tim gié tri gan dang cua cac biéu thirc chira
cac s6 vo ti nhw =, +/a, Ja,... Chang han, dung may tinh cam tay @ tinh 2°/3, bam cac

phim nhu sau:

DEECREEEHEEEE

Két qua nhan dwoc cé ba chir sé thap phan sau diu phay la 886,810.

2. SAISO TUYET BOI VA SAI SO TUONG DO

a. Sai s0 tuyét doi 4

) uez. Trong HD2, Hoa dung kinh Itp dé quan sat mwe nwéc
trén 6ng do th¥ hai dwoc hinh @nh nhw Hinh 5.2. Ki hiéu ,,
3 (cm?) la sé do thé tich ctia nwéc.

Quan sat hinh vé dé so sanh |13 — 3| va |13,1- 3| rdi cho
biét trong hai s6 do thé tich 13 cm®va 13,1 cm?, sé do nao
gan véi thé tich clda cde nuéc hon.

74

Hinh 5.2



Gia tri A, = |a — 3| phan anh mrc d6 sai léch gilra s6 dung a va s6 gan dung a, dwoc goi
la sai s6 tuyét d6i ctia s6 gan dung a.

Chu ¥

+ Trén thyc té, nhiéu khi ta khéng biét @ nén cling khong biét A_. Tuy nhién, ta c6 thé danh
gia dwoc A_ khéng vwot qua mét sé dwong d nao do.
Chéng han, trong HD3, ta thay |13,1 — @] < [13,1 = 13| = 0,1 (cm?).
Vay voi a = 13,1 (cm?), sai s6 tuyét ddi cia a khong vwrot qua 0,1 cm?,

+ NéuA <dthia-d<a<a+d, khi d6 ta viét @ =a+d va hiéu la sé dung @ nam trong
doan [a-d; a+d]. Do d cang nhd thi a cang gan a nén d duoc goi la do chinh xac cua
s6 gan dung.

) Vi du 2. M6t cong ty str dung day chuyén A dé déng gao vao bao -
véi khéi lwong mong mudn 1a 5 kg. Trén bao bi ghi théng tinkhdi  «
lwong l1a 5 + 0,2 kg. Goi & la khéi lwong thue ciia mét bao gao

do day chuyén A déng goi. GAD DAC SAN i
a) Xac dinh sé dung, sé gan ddng va dé chinh xac. o
AN

b) Gia tri clia & nam trong doan nao?
Giai
a) Khéi lwong thuc cla bao gao 3 la sb6 dung. Tuy khéng biét

a nhwng ta xem khéi lwong bao gao 1a 5 kg nén 5 1a sé gan
dung cho a. D6 chinh xac la d = 0,2 (kg).

b) Gia tri cia a nam trong doan [5 - 0,2; 5 + 0,2] hay [4,8; 5,2].

) Luyén tip 2. Mét phép do dwong kinh nhan té bao cho két qua la 5 £ 0,3 um. Budng kinh
thye clia nhan té bao thudc doan nao?

Cha y. Trong cac phép do, dd chinh xac d cua sé gan dung bang mét nira don vi cua
thwde do. Chang han, mét thuwde do co chia vach dén centimét thi moi gia tri o nam gitra
6,5 cm va 7,5 cm déu duorc coi la 7 cm. Vi vay, thuwéce do co thang do cang nhd thi cho gia
tri do cang chinh xac.

b. Sai so twong doi

) upa. Cong ty (trong Vi du 2) cling st dung day chuyén B dé dong gao véi khéi lwong mong
mudn la 20 kg. Trén bao bi ghi thdng tin khdi lwvong 1a 20 + 0,5 kg.
Khang dinh “Day chuyén A tét hon day chuyén B’ |a dung hay sai?

Ma&c dU d6 chinh xac cua khéi lwong bao gao déng bang day chuyén A nhd hon nhwng do
bao gao déng bang day chuyén B ndng hon nhiéu nén ta khéng dwa vao sai sé tuyét déi ma
dwa vao sai s twong déi dé so sanh.



Sai sb twong di cta s6 gan dung a, ki hiéu la 5_, 1a ti sb gilra sai s6 tuyét déi va |al,
A

trcla g, = ﬁ.

r

Nhan xét. Néu a=a+d thi A_<d, do @b §, g%. Néu ﬁ cang nhé thi chat lwong cla
d

phép do hay tinh toan cang cao. Ngudi ta thwéng viét sai sé twong déi dudi dang phan tram.
) Vi du 3. Trong mét cudc diéu tra dan s, ngudi ta viét dan sé ctia mét tinh la:
3 574 625 ngudi + 50 000 ngurdi.

Hay danh gia sai s6 twong dbi ctia sé gan dung nay.

Giai
Ta cé a = 3 574 625 nguwdi va d = 50 000 nguwdi, do d6 sai sé twong dbi la:
gl SOO00 .
lal 3574625

) Luyén tip 3. Danh gia sai so twong doéi cua khoi lvong bao gao dwoc déng goéi theo hai day
chuyén A, B & Vi du 2 va HP4. Dya trén tiéu chi nay, day chuyén nao tét hon?

3.QUY TRON SO GAN PUNG

Trong thue té do dac va tinh toan, nhiéu khi ta chi can biét gia tri gan dung cia mét dai lwong
voi d6 chinh xac nao do (ké ca khi biét dwoc gia tri ding ctia nd). Khi d6, dé cho gon, cac sb
thwong dwoc lam tron (con goi la quy tron).

S0 thu dwoc sau khi thue hién |am tron s6 duoc goi » D0i v6i chir s6 hang 1am tron:
la s& quy tron. S quy tron 1a mét sé gan dung cla sb — Gii¥ nguyén néu chir sé ngay
ban dau. | bén phai né nhé hon 5;
Vit 1 Gttt NI -~ Tang 1 don vi néu chi¥ sb
»Vidug ngay bén phai né Ién hon
a) Lamtron s62359,3 dén hangchuc, s6 18,693 dén hang hoac béng 5. _
phan tram va s6 dung d <[5,5;6,5) dén hang don vi. * B6i voi chir s6 sau hang

lam tron:
— B di néu & phan thap phan;
— Thay b&i cac chir s6 0 néu &
phan s6 nguyén.

Danh gia sai s6 tuyét déi cta phép lam tron sé dung d.

b) Cho sé gan dung a = 2,53 véi dd chinh xac d = 0,01.
Sédung & thuéc doan nao? Néu lam tron sé a thi nén
lam tron dén hang nao? Vi sao?

Giai

a) Sé quy tron cha sé 2 359,3 dén hang chuc 1a 2 360: sé quy tron cla sé 18,693 dén hang
phan tram la 18,69. Moi sé dung d [5,5;6,5) khi lam tron dén hang don vi deu thu duoc
sb quy tron 1a 6 va sai sé tuyét doi |d - 6| < 0,5.

b) Sé dling a thudc doan [2,53 — 0,01; 2,53 + 0,01] hay [2,52; 2,54]. Khi lam tron s6 gan dung
a ta nén lam tron dén hang phan chuc do chi¥ sé hang phan trdm cua a la chir sé khéng
chac chan dung.
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Nhan xet

« Khi thay sé dung béi sé quy tron dén mét hang nao dé thi sai sé tuyét déi ctia sé quy tron
khong vwot qua nira don vi clia hang lam tron.

+ Cho s6 gan dung a véi d6 chinh xac d. Khi dwoc yéu cau lam tron s6 a ma khong néi ré
lam tron dén hang nao thi ta lam tron sé a dén hang thap nhat ma d nhé hon 1 don vi cla
hang do.

) Vidu5. Cho sb gan dung a = 581 268 véi dé chinh xac d = 200. Hay viét s6 quy tron cla sé a.

Giai

Vi d6 chinh xac dén hang tram (d = 200) nén ta lam tron a dén hang nghin theo quy tac lam

tron & trén. S6 quy tron cua a la 581 000.

) Luyén tap 4. Hay viét sb quy tron cua sé gan dung trong nhirng trwéng hop sau:
a) 11251900 = 300; b) 18,2857 + 0,01.

» Van dung. Cac nha vat li str dung hai phwong phap khac
nhau dé do tudi ctia v{ tru (don vi ti ndm) 1an lwot cho hai
két qua la: 13,807 + 0,026 va 13,799 + 0,021.

Hay danh gia sai s6 twong doéi ciia mbdi phuong phap.
Can ctr trén tiéu chi nay, phwong phap nao cho két qua
chinh xac hon?

BAITAP
5.1. Trong cac sb sau, nhirng s6 nao la sé gan dung?
a) Can mét tui gao cho ket qua la 10,2 kg.
b) Ban kinh Trai Dat 1a 6 371 km.
¢) Trai Dat quay mét vong quanh Mat Tréi mat 365 ngay.
5.2. Gidi thich két qua “Do dd cao ciia mdt ngon ndi cho két qua 1a 1 235 + 5 m” va thuc hién
lam trén s6 gan dung.
5.3. Sir dung may tinh cam tay tim s gan dung cho 7 véi dd chinh xac 0,0005.
5.4. Cac nha vat |i sir dung ba phwong phap do hang sé Hubble lan Iwot cho két qua nhw sau:
67.31 + 0,96 67.90 + 0,55 67.74 + 0.46.
Phuwong phap nao chinh xac nhat tinh theo sai sé twong déi?
5.5. An va Binh cung tinh chu vi cGa hinh tron ban kinh 2 cm véi hai két qua nhu sau:
Kétqua cliaAn: S,=2nR~2-3,14-2=1256 cm;
Két qua ctia Binh: S,=2zR~2-3,1-2=12,4 cm.
Hoi:
a) Hai gia tri tinh dwoc cé phai 1a cac sé gan dung khéng?
b) Gia tri nao chinh xac hon?

5.6. Lam tron s6 8 316,4 dén hang chuc va 9,754 dén hang phan trém réi tinh sai sé tuyét
dbi cha sé quy tron.



CAC SO PAC TRUNG
PO XU THE TRUNG TAM

THUATNGU | KIEN THU'C, Ki NANG
- Sdtrung binh i « Lwa chon va tinh cac sé dic treng do xu thé trung tdm clia mot méu

« Trung vi i s0 ligu: s trung binh, trung vi, t& phan vi, mét.

« T phan vi + Giai thich y nghia, vai tro ctia cac s6 déc trung trong méu s6 liéu thyc tién.

. Mét i « ROt ra két luan tir y nghfa clia cac sé dic treng do xu thé trung tam.
Hai phwong phap hoc tiéng Anh khac 2716139 6l7l6l4|7
nhauduqce?pdungchohaiIc’rpAvéB g8lel7192 9l3/8[7]5
co trinh‘d@ }iéng z}nh tun:ng d‘uo*rng nhau. 571598 slelal7|a
cura i, sl oo v (573515l [sToal s
nhu hinh bén. | AE 0 A NI IUAE.

Lop A Lop B

Quan sat hai mau sé liéu trén, co thé danh gia duoc phuong phap hoc tap nao hiéu qua hon khéng?
Pé lam duoc diéu d, ngudi ta thuong tinh toan cac sé dac trng cho méi mau sé liéu roi
so sanh.

Bai hoc nay sé gidi thiéu vé cac sé dac trwng do xu thé trung tam, tirc 1a cac sé cho ta biét
théng tin vé vi tri trung tdm ctia méu sé liéu va dwoc dung lam dai dién cho mau sé liéu.

1. S0 TRUNG BiNH VA TRUNG VI

a. S6 trung binh
T mau s6 liéu vé diém sb cla hai I6p A, B trén, em hay:
) o1. Tinh trung binh cong diém khao sat tiéng Anh ctia méi 16p A va B.
) Wo2. Dua trén diém trung binh, hay cho biét phirong phap hoc tap nao hiéu qua hon.

Sé trung binh (s6 trung binh cong) cia mau sb liéu x,,x,,...,X,, ki hiéu la X, dwoc tinh

bang cong thuc: gl X

n

Chu y. Trong tredng hop mau sbé liéu cho dwdi dang bang tan sé thi sb trung binh dwoc tinh

theo céng thue:
% MX X, +. 4 m X,
n

trongdé m, latan séchagiatrix, van=m, +m, +...+m,.

') Vi du 1. Théng ké sé cubdn sach mdi ban —
trong I6p d& doc trong ndm 2021, An thu | Socudnsach | 1 | 2 | 3 | 4
duoc két qua nhu bang bén. Héi trong ndm
2021, trung binh moi ban trong I6p doc bao S6 ban gl & || W
nhiéu cuén sach?




Giai
Sébantrongléplan=3+5+15+ 10+ 7 = 40 (ban).
Trong ndm 2021, trung binh mdi ban trong 16p doc sé cubn sach Ia:
3.1+ 5-2+154-[:}3+10~4+?-5 3,325 (cubn),
Y nghia. Sé trung binh |a gia tri trung binh céng cla céac sé trong mau sé liéu, né cho biét vi
tri trung tdm ctia mau sé liéu va cé thé dung dé dai dién cho mau sé liéu.

) Luyén tip 1. Bang sau cho biét théi gian chay cy li 100 m cula cac ban trong 16p (don vi gidy):

Thoi gian 12 13 14 15 16
Sé ban 5 ? 10 8 6

Hay tinh thdi gian chay trung binh cy i 100 m cua cac ban trong 16p.

b. Trung vi

) o2, Mot cong ty nhé gdbm 1 giam déc va 5 nhan vién, thu nhap hang thang clia giam déc la
20 triéu ddng, ctia méi nhan vién 1 4 triéu déng.
a) Tinh thu nhap trung binh cta cac thanh vién trong cong ty.
b) Thu nhap trung binh ¢é phan anh dung thu nhap cua nhéan vién céng ty khéng?
Trong trweéng hop mau sé liéu co gia tri bat thuwong (rét Ién hoac rat bé so voi da sé cac gia
tri khac), ngwoi ta khdng dung sé trung binh dé do xu thé trung tam ma dung trung vi.

,,1

' Dé tim trung vi (ki hiéu 1a Me) cia mét mau so liéu, ta thwc hién nhw sau:

» Sap xép cac gia tri trong mau sé liéu theo thi ty khéng giam.

« Néu sb gia tri ciia mau sé liéu la sé |é thi gia tri chinh gitra cia mau la trung vi. Néu la
s0 chan thi trung vi 13 trung binh ¢dng cua hai gia tri chinh gitta clia mau.

\
) Vi du 2. Hay tim trung vi cho mau s0 liéu vé lvong cla giam doc va nhan vién cong ty duoc
cho trong HP3.
Giai
Dé tim trung vi clia mau sb liéu trén, ta lam nhw sau:
» Sap xép sb liéu theo thir tu khéng giam:

4 4 4 4 4 20.
Y |

Hai gia tri chinh gidra
» Day trén ¢6 hai gia tri chinh gilra cung bang 4. Vay trung vi ca mau s6 liéu cling bang 4.
Trong mau sé liéu dwoc sdp xép trén, s phan tir & bén trai trung vi va s phan tr & bén phai
trung vi bang nhau va bang 3. Luong cla giam déc cao hon han sé trung binh, day chinh la
gid tri bat thuong. Néu ta thay lwong clia giam déc 1a 30; 40; 50;... (triéu déng) thi trung vi
van khéng thay déi trong khi sé trung binh sé thay doi.
Y nghia. Trung vi khéng bi anh hwéng bdi gia tri bat thwdng trong khi sé trung binh bi dnh
hwéng bdi gia tri bat thuong. Vi vay, khi méau sé liéu cé gia tri bat thwong nguodi ta thudong
dung trung vi dai dién cho céac sé liéu théng ké.

) Luyén tip 2. Chiéu dai (don vi feet) clia 7 con ca voi trudng thanh dwoc cho nhu sau:
48 5 51 31 58 M2 52

Tim sé trung binh va trung vi clla mau sé liéu trén. Trong hai sé d6, sé nao phu hop hon dé
dai dién cho chiéu dai cta 7 con cé voi trwdng thanh nay?

4




2.TU PHAN VI

) woa. Diém (thang diém 100) ctia 12 thi sinh cao diém nhat trong mét cudc thi nhu sau:
58 74 92 81 97 88 75 69 87 69 75 7T7.

Ban té chirc muédn trao cac gidi Nhat, Nhi, Ba, Tu cho cac thi sinh nay, méi giai trao cho 25%
sé thi sinh (3 thi sinh).

Em hay gitp ban té chirc xac dinh cac ngudng diém dé phan loai thi sinh.

' Pé tim cc t phan vi ctia mau sé liéu co gia tri,
ta lam nhu sau: ' ’
« Sép xép mau sb liéu theo thir tw khéng giam. Nira so ligu  Ntra sO ligu

ey bén tréi bén phai
 Tim trung vi. Gia tri nay la Q.. e + s
: . . | . Gia tri Q, Gia tri
» Tim trung vi clia nira sO liéu bén trai Q, (khdng | hg nhAt i nhilt
bao gébm Q, néu n1é). Giatrinay la Q.. —

« Tim trung vi clia ntra s6 liéu bén phai Q, (khong
bao gom Q, néu n &). Gia tri nay la Q..
| Q, Q, Q, duoc goi la cac tir phén vi cia mau s iéu.

Cha y. Q, dwoc goi la tir phan vi thir nhat hay t& phan vi dudi, Q, dwoc goi 1a tir phan vi thir ba
hay t&r phan vi trén.

‘i’}nghTa. Cac diém Q,, Q,, Q, chia méu 25% Q. 25% 0. Q. 25%
s6 liéu da sap xép theo thir tw tir nhd — " —
dén I&n thanh bon phan, moi phan déu  Gia tri nhé nhét 25% Gia tri Ién nhét

chira 25% gi4 tri (H.5.3b).

Hinh 5.3b. Cac tir phan vi

) Vi du 3. Ham lwong Natri (don vi miligam, 1 mg = 0,001 g) trong 100 g mét sé loai ngii cbc
dwoc cho nhu sau:
0 340 70 140 200 180 210 150 100 130

140 180 190 160 290 50 220 180 200 210.

Hay tim cac tir phan vi. Cac tir phan vi nay cho ta thdéng tin gi?
Giai
+ Sép xép cac gia tri nay theo thir tw khéng giam:

0 50 70 100 130 140 140 150 160 180 180 180 190 200 200 210 210 220 290 340.
-

Hai gi4 tri chinh gitia
» Vi n=20las6chan nén Q,la trung binh cong ctia hai gia tri chinh gila:
Q, = (180 + 180) : 2 = 180.
+ Tatim Q, la trung vi clia ntra s6 liéu bén trai Q.
0 50 70 100 130 140 140 150 160 180
va tim duoc Q, = (130 + 140) : 2 = 135,



+ Tatim Q, la trung vi cua nwra s6 liéu bén phai Q,:
180 180 190 200 200 210 210 220 290 340
va tim duoc Q, = (200 + 210) : 2 = 205.

0 135 180 205 340
Q: QE Q:

Hinh 5.4. Hinh &nh vé sw phén b6 ctia méu sé liéu

Céc tir phan vi cho ta hinh anh phan b clia mau s ligu. Khoang cach tir Q, dén Q, la
45 trong khi khoang cach tir Q, dén Q, la 25. Diéu nay cho thdy mau sé liéu tap trung voi
méat d6 cao ¢ bén phai cua Q, va mat dé thap & bén trai cla Q, (H.5.4).

) Luyén tip 3. Bang sau day cho biét sé 1an hoc tiéng Anh trén Internet trong mét tuan ctia mét
s6 hoc sinh I1&p 10:

Sé lan 0 1 2 3 4 5
Sé hoc sinh 2 4 6 12 8 3

Hay tim cac t{r phan vi cho mau s6 liéu nay.

3. MOT

) wos. M6t clra hang giay thé thao da thdng ké c& giay cia mot sé khach hang nam duoc
chon ngéu nhién cho két qua nhw sau:

38 39 39 38 40 41 39 39 38 39 39 39 40 39 39
a) Tinh c& giay trung binh. S6 trung binh nay cé y nghia gi v&i clra hang khéng?

b) Clra hang nén nhap c& giay nao voi s6 lwong nhiéu nhat?

(Mat clia mau s6 liéu 1 gid tri xudt hién voi tan s6 Ion nhét. |

Y nghia. C6 thé dung mét dé do xu thé trung tam ctia mau sé liéu khi mau sé liéu c6 nhiéu
gia tri trung nhau.

) Vidu 4. Théi gian truy cép Internet (don vi gi®) trong mdt ngay cia mét sé hoc sinh 16p 10
dwoc cho nhuw sau:
0 0 1 1 1 3 4 4 o 6.
Tim mét cho méu sé liéu nay.
Giai
Vi s6 hoc sinh truy cap Internet 1 gi méi ngay la I&n nhat (cé 3 hoc sinh) nén mét 1a 1.
Nhan xét
« M6t co6 thé khdng la duy nhat. Chang han, véi méau sé liéu
g 7 10 9 7 5 7 8 8
cac sb 7; 8 déu xuét hién véi s6 1an Ién nhét (3 1an) nén mau sé liéu nay cé hai métla 7 va 8.
« Khi cac gia tri trong mau sé liéu xuét hién v&i tan sé nhw nhau thi mau sé liéu khéng co mét.



« M6t con dwoc dinh nghia cho mau di liéu dinh tinh (di liéu khéng phai la sé). Vi du bao
Tudi tré da thuc hién tham do y kiénf cua ban doc véi cau héi “Theo ban, VFF nén chon
huén luyén vién ngoai hay ndi dan dat doi tuyén béng da nam Viét Nam?”.

Tai thoi diém 21 gid ngay 27-4-2021 két qua binh chon nhu sau:

Lwa chon Huén luyén vién ndi | Huén luyén vién ngoai | Y kién khac

S6 Iwot binh chon 1897 3 781 747

Trong m&u di¥ liéu nay, lwa chon “huén luyén vién ngoai” co nhiéu ngwdi binh chon nhét,
dwoc goi la mébt.

) Van dung. Hay tinh cac sé dac trwng do xu thé trung tam cho méau sé liéu vé diém khao sat
cua |op A va Iép B & dau bai hoc dé phan tich va so sanh hiéu qua hoc tap cia hai phuong
phap nay.

BAITAP
5.7. Tim s6 trung binh, trung vi, mét va tir phan vi ctia mbéi mau s6é liéu sau day:

a) S6 diém ma 5 van ddng vién bong ré ghi dwoc trong mét tran dau:

9 8 N iH 8 20
b) Gia ctia mét s6 loai giay (don vi nghin ddng):
350 300 650 300 450 500 300 250.
¢) Sé kénh dwoc chiéu cia mét sd hang truyén hinh cap:
6L 381 33113 |32 | 3 p34) 135,

5.8. Hay chon sé dac trung do xu thé trung tam cta méi méau sé liéu sau. Giai thich va tinh
gié tri cta sé dac trwng do.

a) Sé mat trang da biét cGa cac hanh tinh:

Hanh tinh Thuy Kim Trai Hoa Méc Thé Thién Hai
tinh tinh Pat tinh tinh tinh | Vwong | Vwong

tinh tinh
Sé mat trang 0 0 1 . 63 34 27 13
(Theo NASA)

b) Sé dwérng chuyén thanh céng trong mét tran dau ctia mét sé cau thi béng da:

32 24 20 14 23.
c) Chi s6 1Q ciia mét nhém hoc sinh: 80 102 83 103 108 94 110 106 104 100.
d) Cac sai sb trong motphép do: 10 15 18 15 14 13 42 15 12 14 42.



5.9. Sé lwong hoc sinh gidi Quéc gia nam hoc 2018 — 2019 cua 10 trwéng Trung hoc phé théng
dwoc cho nhw sau:

O 040001006 0.
a) Tim s6 trung binh, mét, cac tr phan vi ctia mau so liéu trén.
b) Giai thich tai sao t&r phan vi thi¢ nhat va trung vi truing nhau.

5.10. Bang sau day cho biét sé chd ngdi ciia mét sé san van déng dwoc st dung trong
Giai Bong da Vé dich Quéc gia Viét Nam ndm 2018 (sé liéu gan dung).

Sanvandéng | Cam Pha | Thién Trwéng | Hang Pay | Thanh Hoa My Binh

S6 ché ngdi 20 120 21 315 23 405 20 120 37 546

(Theo vov.vn)

Céac gia tri s6 trung binh, trung vi, mét bi anh huwéng thé nao néu bo di sé liéu ché ngdi cua
San van ddéng Quoéc gia My Dinh?

~—® Em cé biét? o

John Graunt (1620 — 1674) 12 mét nha budn
ngwdi Anh. Ong duoc xem la nguwdi dau tién
dwa ra suy luan vé téng thé dwa trén théng tin
cla mét phan (mau). Nam 1662, khi diéu tra
nhan khau, dng nhan ra rang trung binh méi
nam trong 11 gia dinh cé 3 ngwdi mat. Véi gid
thiét i 1&8 nay khéng ddi trong toan bd dan cw
London va biét rang trung binh trong mét nam
& London c6 13 000 nguwoi mat, 6ng da woc
lwong dwoc s6 hd gia dinh & London khoang
48 000. Va véi gia thiét trung binh méi gia dinh
¢d 8 nguodi, 6ng wéc lwong duoc dan sé cua
London khoang 384 000 nguoi.

John Graunt (1620 - 1674)



CAC SO PAC TRUNG
PO DO PHAN TAN

THUATNGU | KIEN THU'C, KiNANG

» Khoang bién thién « Tinh cac sb dac trwng do d6 phan tan.

» Khodng t( phan vi « Biét y nghia cla céac s dac trwng do dé phan tan.

« Phuwong sai « Phat hién céc gia tri bat thwéng str dung cac cdng cu toan hoc.

D6 léch chuan

Duwéi day la diém trung binh mén hoc ki | cGia hai ban An va Binh:

Toan | Vatli |Hoahoc|Ngir van | Lichs | Biali | Tin hoc | Tiéng Anh
An 9,2 8,7 95 6.8 8.0 8.0 Z.3 6.5
Binh 8,2 8.1 8.0 7.8 83 7.9 7.6 8,1

Diém trung binh mén hoc ki cia An va Binh déu la 8,0 nhwng rd rang Binh “hoc déu” hon An.
Cé thé dung nhirng s6 dac trueng nao dé do mdac dd “hoc déu’?
Bai nay sé gi¢i thiéu mét vai sé dac treng nhw vay.

1. KHOANG BIEN THIEN VA KHOANG TU PHAN VI

» wo1. Mot cb dong vién da thong ké diém sé ma hai cau lac bd Leicester City va Everton
dat dwoc trong 5 mua gidi Ngoai hang Anh gan day, tir mua gidi 2014 — 2015 dén mua giai
2018 — 2019 nhw sau:

Leicester City: 41 81 44 47 52,

Everton: 47 47 61 49 54
Cb d@dng vién dé cho rang, Everton thi dau 6n dinh hon Leicester City. Em ¢6 déng y vé&i nhan
dinh nay khéng? Vi sao?
Trong 5 mua gidi, diém thap nhat, cao nhéat clia Leicester City lan Iwot 1a 41; 81 trong khi
clia Everton la 47; 61. Vé truc quan, thanh tich clia Everton dn dinh hon Leicester City.
Nguwoi ta cé nhiéu cach dé do sw 6n dinh nay. Cach don gian nhét la dung hiéu sé:
Diém cao nhéat — Diém thap nhéat. Gia tri nay dwoc goi 1a khoang bién thién.

Khoang bién thién, ki hiéu Ia R, 1a hiéu sbé gi(ra gia tri I&n nhét va gia tri nhé nhét trong
mau sé liéu.

Y nghia. Khoang bién thién dung dé do dd phan tan ciia mau sé liéu. Khoang bién thién cang
I&n thi mau sé liéu cang phan tan.

1) Vidu1. Diém kiém tra hoc ki mén Toan clia cac ban Té 1, T 2 16p 10A dwoc cho nhw sau:

61 7 8 8 9 8 8 8.
T62:. 10 6 8 9 9 7 8 7 8



a) Diém kiém tra trung binh cla hai té ¢ nhw nhau khéng?
b) Tinh cac khoang bién thién ctia hai mau sé liéu. Can ci trén chi sé nay, cac ban té nao
hoc déng déu hon?
Giai
a) Diém kiém tra trung binh cda hai té déu bang 8.
b) Dbi véi T6 1: Diém kiém tra thdp nhat, cao nhat twong (rng 1a 7; 9. Do d6 khoang bién
thién Ia: R,=9-7=2.
Déi voi To 2: Diém kiém tra thdp nhat, cao nhét twong tng 1a 6; 10. Do d6 khoang bién
thién la: R,= 10 - 6 = 4.
Do R,> R, nén ta néi cac ban T6 1 hoc déu hon cac ban T6 2.
) Luyén tip 1. M&u sé liéu sau cho biét chiéu cao (don vi cm) clia cac ban trong té:
163 159 172 167 165 168 170 161.
Tinh khodng bién thién ctia mau sé liéu nay.
Nhan xét. S&r dung khoang bién thién cé wu diém la don gian, dé tinh todn song khoang
bién thién chi str dung théng tin clia gia tri I6n nhat va gia tri nhd nhat ma bé qua thdng tin tir
tat ¢ cac gia tri khac. Do d6, khoang bién thién rat dé bi anh hwdng bdi cac gia tri bat thwong.
» u92. Trong mét tudn, nhiét dé cao nhét trong ngay (don vi °C) tai Ha Noi va Dién Bién duwoc
cho nhw sau:
Ha Noi: 23 ZSER e TENEECAT RS B 3N
PiénBién: 16 24 26 26 26 27 28.
a) Tinh cac khodng bién thién cia méi mau sé liéu va so sanh.
b) Em c6 nhan xét gi ve sw anh huéng clia gia tri 16 dén khoang bién thién clia mau so li¢u
vé nhiét dé cao nhat trong ngay tai Dién Bién?
c) Tinh cac t phan vi va hiéu Q, - Q, cho m&i mau sé liéu. Co thé dung hiéu nay dé do 46
phan tan ctia méau sé liéu khéng?

Khoang tir phan vi, ki hiéu la A, la hiéu sé gilra | Vé ban chét, khoang tir phén vi
tlr phan vi thir ba va tir phan vi thir nhat, tire la: la khoang bien thién cua 50% s0
_ liéu chinh gitra ctia mau sb liéu

Aq= Q- Q. da sap xép.

Y nghia. Khoang t&r phan vi ciing 1a mét sé do dd phan tan
cia mau sé lidu. Khodng tir phan vi cang I&n thi mau sé liéu
cang phan tan.

Chu y. M6t sé tai liéu goi khoang bién thién |a bién dé va
khoang t&r phan vi la dé trai giira.

Y Vi du 2. M3u sé liéu sau cho biét sé ghé tréng tai mét rap chiéu phim trong 9 ngay:
7 8 22 20 15 18 19 18 1.
Tim khoang tir phan vi cho méu s6 liéu nay.
Giai
Trwde hét, ta sap xép mau sé liéu theo thir tw khong giam:
7 8 11 13 15 18 19 20 22



Ma&u s6 liéu gébm 9 gia tri nén trung vi la sé & vi tri chinh gilra Q, = 15.
Nira sé liéu bén trai la 7, 8, 11, 13 gdm 4 gia tri, hai phan t&r chinh gilra |a 8, 11.

Do d6, Q= (8+ 11):2=95.

N(ra sé liéu bén phaila 18, 19, 20, 22 gébm 4 gia tri, hai phan tlr chinh gitra la 19, 20.
Do d6, Q,= (19 +20) : 2= 19,5,
Vay khoang tlr phan vi cho méau sé liéula A, =19,5-9,5=10.
) Luyén tip 2. M4u so liéu sau day cho biét s6 bai hat & mbi album trong bd swu tp cia An:

12 7

0 9 12 9 10 N

Hay tim khodng t&r phan vi cho mau sé liéu nay.

2. PHUONG SAI VA DO LECH CHUAN

Khoang bién thién chi sir dung théng tin cla gia tri Ion nhat va nhé nhat cia mau sé liéu
(bd qua théng tin cla tat ca cac gia tri khac), con khoang tir phan vij chi str dung théng tin ctia
50% s6 liéu chinh giira. Cé mét vai s6 dac trung khac do dé phan tan s dung théng tin cta
tat ca cac gia tri trong mau sé liéu. Hai trong sb dé la phuong sai va dé léch chuéan.

Cu thé 1a véi mau sé liéu x

T'I 21"

cta nd so voi gia tri trung binh la x — x.

10

14,

., X,, néu goi so trung binh la X thi voi mai gia tri x, 46 léch

* Phrong saila gia tri s? =

%%

—

e %) +.,.+(-xn —X)

n

« Can bac hai clia phuong sai, s =+/s?, dwoc goi 1a dd léch chudn.

Chu y. Ngwéi ta con st dung dai lwong sau dé do dd phan tan clia mau sé liéu:

S

(0~ E) £ %] +t {2, K]

n-1

Y nghia. Phwong sai hodc d6 léch chun cang Ién thi sé liéu cang phan tan.

) Vi du 3. M3u s6 liéu sau day cho biét si s6 cta 5 |op khéi 10 tai mot treong:

43 45 46 41 40,

Tim phwong sai va dé Iéch chuan cho méu sé liéu nay.

Giai
Sé trung binh ctia mau sé liéu 1a: X = s 1’8 FAA0
Ta cé bang sau:
Gia tri Bo lech Binh phwong do léch

43 43-43=0 0

45 45-43=2 4

46 46-43=3 9

41 41-43=-2 4

40 40-43=-3 9

Tong 26

43.

Ban co thé sir dung may
tinh cAm tay, phan mém
bang tinh hay phan mém
thong ké dé tinh cac sb
dic treng.

26
Mau sbé liéu gdm 5 gié tri nén n = 5. Do d6é phwong sai la; s2=—=5,2.
D6 1éch chudn 1a: s = /5,2 ~ 2,28.

5



) Luyén tip 3. Dung ddng hd do thdi gian cd dd chia nhé nhéat dén 0,001 giay dé do 7 lan
théi gian roi tw do cia mét vat bat dau tir diém A (v, = 0) dén diém B. Két qua do nhuw sau:

0398 0,399 0408 0410 0406 0405 0,402
(Theo Bai tap Vat Ii 10, Nha xuét ban Gido duc Viét Nam, 2018)

Hay tinh phwong sai va dd léch chuan cho mau sé liéu nay. Qua cac dai lvong nay, em ¢o6
nhan xét gi vé dé chinh xac cutia phép do trén?

3. PHAT HIEN SO LIEU BAT THUONG HOAC KHONG CHiNH XAC BANG
BIEU PO HOP

Trong mau sé liéu thdng ké, cd khi gép nhirng gia tri qua I&n hodc qua nhé so véi da sé cac
gia tri khac. Nhirng gia tri nay dwoc goi la gia tri bat thwong. Ching xuét hién trong mau sé
liéu c6 thé do nhadm 1an hay sai sét nao d6. Ta cd thé dung biéu db hop dé phat hién nhirng
gia tri bat thuwdng nay.

A

Cac gia tri bat thuwong Cac gia tri bat thwong

(Q,-15-4) Q, Q, Q (Q,+1,5-A))

Hinh 5.5. Biéu db hop
Cacgiatrilonhon Q.+ 1,5- A, hoac bé hon Q, - 1,5 - A, dwoc xem la gia tri bat thudng.
) Vi du 4. Ham lvong Natri (don vi mg) trong 100 g mét sé loai ngli céc dwoc cho nhw sau:
0 340 70 140 200 180 210 150 100 130
140 180 190 160 290 50 220 180 200 210.
Tim gia tri bat thwong trong méu sé liéu trén bang cach st dung biéu dé hop.
Giai
T mau sé liéu ta tinh dwoc Q,= 135 va Q,= 205. Do d6, khoang tir phan vi la:
A,=205-135=70.
Biéu dd hop cho mau sé liéu nay la:
0 30 135 180 205 310 340

1 1 | 1 1 1 | 1 1 ! 1 | 1 1 1 | 1 1 ]
| I I I 1 | ! I ! I I I

-10 10 30 50 70 90 110 130 150 170 190210 230 250 270 290 310 330 35

Taco Q,-15-A,=30vaQ,+1,5- A, =310 nén trong mau sé liéu cé hai gia tri duoc xem
la bat thuwéeng 1a 340 mg (I6n hon 310 mg) va 0 mg (bé hon 30 mg).

) Luyén tip 4. M6t mau sb liéu cé tir phan vi thir nhat 1a 56 va tir phan vi thi ba 12 84. Hay kiém tra
xem trong hai gia tri 10 va 100 gia tri nao dwoc xem |a gia tri bat thwong.

87
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5.11. M&i khang dinh sau dung hay sai?

(1) Néu‘céc gia tri ciia mau sé liéu cang tap trung quanh gia trj trung binh thi dé léch
chuan cang Ién.

(2) Khoang bién thién chi st dung thdng tin cla gia tri Ién nhéat va bé nhét, bé qua théng
tin ctia cac gia tri con lai.

(3) Khoang tlr phan vi cé st dung théng tin cta gia tri Ién nhat, gia tri bé nhéat.

(4) Khoang t&r phan vi chinh la khoang bién thién cuia nira dwdi méu sé liéu da sap xép.

(5) Cac sb do dd phan tan déu khéng am.

5.12. Cho hai biéu d4 chadm diém biéu dién hai mau sé liéu A, B nhw sau:

A . : & s £ S6 chdm trén mbi gia tri
o & % e & ® @ o ' & ® . biéu dién cho tan sd cla

i - 1 + + + + - - + t + + + + : “ 5 -
3456789 3456789 gamos

Khéng tinh toan, hay cho biét:

a) Hai mau sé liéu nay cé cung khodng bién thién va
sé trung binh khéong?

b) Mau s6 liéu nao c6 phwong sai I6n hon?

5.13. Cho mau sé liéu gom 10 s6 dwong khdng hoan toan gidng nhau. Cac sé do dd phan tan
(khoang bién thién, khoang t(r phan vi, d6 Iéch chuan) sé thay déi nhw thé nao néu:

a) Nhan méi gia tri clia mau s6 liéu voi 2.
b) Cong méi gia tri ctia mau sb liéu voi 2.
5.14. Tt mAu sb liéu vé thué thudc Ia cta 51 thanh phé tai mét quéc gia, ngui ta tinh dwoc:
Gia tri nhé nhat bang 2,5; Q. = 36; Q, = 60; Q, = 100; gia tri I&n nhat bang 205.
a) Ti 1é thanh phé c6 thué thudc 14 I&n hon 36 |a bao nhiéu?
b) Chi ra hai gia tri sao cho cé 50% gia tri cia mau sé liéu nam gitra hai gia tri nay.
¢) Tim khoang tlr phan vi ciia mau so liéu.
5.15. MAu sb liéu sau day cho biét can nang cda 10 tré so sinh (don vi kg):
2,977 3155 3,920 3,412 4,236
2,593 3,270 3,813 4,042 3,387.

Hay tinh khoang bién thién, khodng t&r phan vi va dé léch chuan cho méu sé liéu nay.
5.16. Ti lé that nghiép & mét sé qudc gia vao ndm 2007 (don vi %) dwoc cho nhu sau:
78 32 77 87 86 84 72 36
5.0 4.4 6,7 7,0 4.5 6,0 54.

Hay tim céac gia tri bat thwong (néu cd) cliia méau sb liéu trén.



BAI TAP CUOI CHUONG V <<<

A-TRAC NGHIEM

5.17. Khi can mét bao gao bang moét cén treo véi thang chia 0,2 kg thi dé chinh xac d la
A.0,1kg. B. 0,2 kg. C. 0,3 kg. D. 0,4 kg.

5.18. Trong hai mau sé liéu, mau nao cé phuwong sai Ié6n hon thi ¢é @6 léch chuan 16n hon,
dung hay sai?

A. Bung. B. Sai.
5.19. C6 25% gia tri cia mau sb liéu nam gilra Q, va Q,, dung hay sai?
A. Bung. B. Sai.

5.20. Sé d&c trwng nao sau day do d6 phan tan ctia mau sb ligu?
A. S6 trung binh. B. Mét. C. Trung vi. D. D6 léch chuan.

5.21. Diém trung binh mén hoc ki | mét sé mén hoc cla ban Anla 8;9; 7: 6; 5; 7; 3. NéuAn
dwoc cong thém mbi mén 0,5 diém chuyén can thi cac sé dac trung nao sau day clia mau
s6 liéu khéng thay d6i?

A. Sé trung binh. B. Trung vi. C.D6 léch chuan.  D. T& phan vi.

B-TU I.UAN
5.22. Lwong khoi diém cua 5 sinh vién vira tot nghiép tai mot trrong dai hoc (don vi
triéu déng) 1a:
35 9,2 92 9,5 10,5.

a) Giai thich tai sao nén dung trung vi dé thé hién murc lwong khdi diém cuta sinh vién
tét nghiép tir tredng dai hoc nay.

b) Nén dung khoang bién thién hay khoang tir phan vi dé do d6 phan tan? Vi sao?
5.23. Diém Toan va diém Tiéng Anh cla 11 hoc sinh I&p 10 duoc cho trong bang sau:

Hoc sinh A B C D E = G H | J K
Toan 62 | 91 | 43 | 31 | 57 | 63 [ 80 | 37 [ 43 | & | 78
Tiéng Anh 65 | 57 | 55 | 37 | 62 | 70 | 73 | 49 | 65 | 41 | 64

Hay so sanh mirc dé “hoc déu” clia hoc sinh trong mén Tiéng Anh va mén Toan théng qua
cac s dac truwng: khodng bién thién, khoang t& phan vi, dé Iéch chuén.



5.24. Bang sau cho biét dan sé cua céac tinh/thanh phé Bbng bang Bac Bé nam 2018 (don vi
trieu nguoi).

a) Tim sé trung binh va trung vi cia méau Tinh/thanh phé Dan sé

b) Gidi thich tai sao sé trung binh va trung Vinh Phae™ 109

vi lai c6 sw sai khac nhiéu. - '

=k . : _ Bac Ninh 1,25

c) Nén su dung so trung binh hay trung vi - .

dé dai dién cho dan sé cta cac tinh thuc Quang Ninh 1.27

Dbéng bang Bac B6? Hai Dwong® 1,81
Hai Phong 2,01
Hwng Yén 1,19
Thai Binh® 1,79
Ha Nam® 0.81
Nam Binh® 1,85
Ninh Binh 0,97

(Theo Téng cuc Théng ké — nay la Cuc Théng ké)

5.25. Hai mau sb liéu sau day cho biét sé lwong trwéng Trung hoc phd théng & mbi
tinh/thanh phé thudc Béng bang séng Héng va Béng bang séng Ctru Long nam 2017:

DPéng bang séng Héng: 187 34 35 46 54 57 37 39 23 57 27.
Dbéng bang séng Clru Long: 33 34 33 29 24 39 42 24 23 19 24 15 26.
(Theo Téng cuc Théng ké — nay la Cuc Théng ké)

a) Tinh s6 trung binh, trung vi, c&c t& phan vi, mot, khoang bien thién, khoang ti phan vi,
dd Iéch chuan cho mdi mau so liéu trén.

b) Tai sao sb trung binh cGa hai mau soé liéu c6 suw sai khac nhiéu trong khi trung vi
thi khdng?

c) Tai sao khoang bién thién va do Iéch chudn cta hai mau sé liéu khac nhau nhiéu trong
khi khoang t(* phan vi thi khéng?

5.26. Ti & tré em suy dinh dwdng (tinh theo can nang (rng véi d6 tudi) cla 10 tinh thudc
Déng bang séng Héng dwoc cho nhw sau:

99 138 102 122 MO0 74 14 131 128 154,
(Theo Téng cuc Théng ké — nay la Cuc Théng ké)
a) Tinh s6 trung binh, trung vi, khodng bién thién va dd Iéch chuan cia méu sé liéu trén.

b) Thuwc hién lam trén dén hang don vi cho cac gia tri trong mau sé liéu. Sai sé tuyét ddi
cla phép lam tron nay khéng vuot qua bao nhiéu?

) Nay thudc tinh Pha Tho

@ Nay thuéc thanh phé Hai Phong
@ Nay thuée tinh Hung Yén

@15 Nay thudc tinh Ninh Binh



HOAT PONG
THUC HANH
TRAI NGHIEM

TiM HIEU MOT S6 KIEN THUC
VE TAI CHINH

MUC TIEU
« Hiéu s khac biét giiva tiét kiém va dau tw.
« Thuc hanh thiét 1ap ké hoach dau tw c4 nhan dé dat dwoc ti 1é tang trwdng nhw mong doii.

Tiét kiém va dau tw 1a cac phuwong thirc khac
biét dong vai trd quan trong trong ké hoach
xay dwng tai san va phan bé ngan sach chi
tiéu cua em. Bai hoc nay giup em thwc hanh
(rng dung céac kién thirc toan hoc vao thuc
tién, dac biét 1a trong quan li tai chinh.




1. TIETKIEM VA PAU TU

) W91, Thang 1 nam 2018, bac Viét gui Giri A ddng vao ngan hang voi 18i suét kép

tiét kiém 2 000 000 000 dong ki han r%/nam, sau n nam, sb tién nhan dwoc tinh
36 thang & ngan hang véi lai suét theo cong thirc:
7%/m3m. Dén thang 1 nam 2021, T=A-(1+r%)".

bac Viét rit tién tiét kiém néu trén

dé mua mét can hd chung cu véi gia

30 626 075 déng/mét vudng.

a) Hoi tdng sb tién tiét kiém bac Viét
rut ra dwoc vao thang 1 nam 2021
la bao nhiéu?

b) V6i sb tién néu trén, bac Viét mua
dwoc can hd chung cw véi dién tich
bao nhiéu mét vuéng?

TRAO DO

Pé mua dwoc can hd 100 mét vudng & thdi diém thang 1 ndm 2021, bac Viét can phai gl
tiét kiém tir thang 1 ndm 2018 bao nhiéu tién?

) Ho2. Co6 Lan c6 511 000 000 dong va dw dinh dau tw vao chirng khoan cGa coéng ty A.
Biéu d6 chirng khoan cuia cong ty A dwoc cho trong Hinh T.1 v&i nhirng théi diém khac nhau.
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Thai gian 10-6-2020 27-7-2020 30-12-2020 10-5-2021
Gia méi cb phiéu (ddng) 102 200 86 000 108 800 91 000
Sé cb phiéu 5 000 5 000 5000 5000
Téng (déng) 511 000 000 ? ? ?

a) Néu c6 Lan ban 5 000 cé phiéu clia cong ty A vao cac thoi diém sau thi téng sé tién twong
wng c6 Lan thu dwoc la bao nhiéu?

27-7-2020; 30-12-2020;

10-5-2021.

b) Néu ngay 10-6-2020 cé Lan dung sé tién 511 000 000 déng dé guri tiét kiém v&i 1ai suat
6%/nam cho ki han mét thang thi vao ngay 10-5-2021, téng sé tién c6 Lan nhan dwoc |a

bao nhiéu?

TRAO DO

~o Em cé biét? e

a) V&i tinh hudng trén, ¢é Lan
nén dau tw nhw thé nao dé

hiéu qua nhat?

b) Néu so sanh gira viéc guvi tiét
kiém va dau tw, co Lan nén

chon hinh thirc nao?

Tiét kiém va dau tw |1a nén tang cho cac hoat
dong vé tai chinh.

Vé co ban, c6 thé hiéu tiét kiém 1a viéc lwu gitr
gia tri, bién strc mua hién tai thanh stir¢ mua
trong twong lai; con dau tw 1a nham gia tang
gia tri. Dau tw lién quan dén viéc dwa tai chinh
vao cac khoan dau tw, chang han nhw ¢é phiéu,
v&i hi vong tai chinh sé tang lén.

) Vin dung 1. Anh Tién c6 898 200 000 déng du dinh dau tw. Anh Tién mong muén sau 2 ndm
s& nhan dwoc soé tien (ca goc 1an 1i) 1a 1 ti dong. Ngay 9-12-2020, anh Tién quyét dinh dau
tw mua cb phiéu ciia cong ty B. Gia mdi co phiéu la 24 950 déng. Biéu d6 chirng khoan cla
coéng ty B dwoc cho trong Hinh T.2.

Thang 3

Hinh T.2



Dwa vao biéu db trén, hay tinh sé tién ma anh Tién thu dwoc khi ban cb phiéu ctia céng ty B

tai cac thei diém sau:

a) 15-3-2021, b) 15-4-2021, c) 18-5-2021.

2. THUE THU NHAP CA NHAN

» wo3. Thué suét biéu luy tién tirng phan dwoc phan loai chi tiét
trong bang sau:

Bac thué | Phanthu il ;;uéfthéng Thi.;i ?uét
1 Pén 5 5
2 | Trén5aén 10 10
3 Trén 10 dén 18 15
E Trén 18 dén 32 20
5 Trén 32 dén 52 o5
6 Trén 52 dén 80 30
4 Trén 80 35

a) Hay 1ap céng thirc ham sé bac nhat mé té sw phu thudc
clia thué thu nhap ca nhan vao phan thu nhap tinh
thué/thang voi mirc thu nhap tinh thué/thang khéng qua
5 triéu déng va vé db thi ham sé nay.

b) Hay lap cong thirc ham sé bac nhat mé ta sy phu thuéc
cta thué thu nhdp ca nhan vao phan thu nhap tinh
thué/thang véi mic thu nhap tinh thué/thang trén
5 triéu déng va khéng qua 10 triéu ddng. Vé db thi ham
s nay.

» Thué thu nhép ca nhén la

khoan tién (thué) ma ngudi
c6 thu nhap phai trich nop
mé6t phan vao ngan sach
nha nwéc sau khi da tinh
cac khoan dwoc giam trip,
Cac khoan giam ftrir théng
thwéng bao gdm:

— Giam trir ban thén;

— Giam trir ngwéi phu thudce.
Thué suét thué thu nhap ca
nhén la ti 1& phén trdm ding
dé tinh s6 thué phai nép can
ctr vao phén thu nhép tinh
thué cia mbi ngudi.

» Thu nhap tinh thué = Thu

nhap chiu thué — Cac khoan
giam trie.

» Thué thu nhap ca nhan = Thu

nhap tinh thué x Thué suét.

c) Anh Nam lam viéc & mét ngan hang véi mire thu nhap chiu thué déu dan 1a 28 triéu ddng/thang
va cé mot ngudi phu thudc (mét con nhd duwdi 18 tudi). Hay gilip anh Nam tinh sé thué
thu nhap ca nhan ma anh phai ndp trong mét nam, biét rang cac khoan giam trir duoc
tinh bao gém giam trir ban than cho anh Nam (11 triéu déng/thang) va giam trir nguoi

phu thudc (4,4 triéu ddng/thang cho méi ngudi phu thudc).

) Vin dung 2. Hay s(r dung bang thué suat biéu luy tién tirng phan dwoc cho trong HP3 dé
xay dwng céng thirc tinh thué thu nhap ca nhan theo tirng trwdng hop (cén clr vao phan

thu nhép tinh thué).
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Ngay nay cung voi Internet, mang xa hoéi da tré nén
quen thuéc véi nhiéu ngudi. Mét nhém cac ban hoc
sinh I&p 10A muén tim hiéu thyc t& sir dung mang xa
héi ctia cac ban trong I&p minh. Nhirng van dé cac
ban quan tam la:

1. Loi ich, bat loi I&n nhét khi dung mang xa hoi la gi?

2. Théi gian sir dung mang xa hodi cua cac ban trong
I&p nhw thé nao?

3. Cac ban nam va ban ni¥ cé th&i gian str dung S
mang x& héi khac nhau khéng? Social Nﬂﬂg{k_ﬁ

1. THUTHAP DU LIEU

Céc ban trong nhém da lap mot phiéu khdo sat dé thu thap div liéu nhw sau:

KHAO SAT VE SU DUNG MANG XA HOI
1. Gi6i tinh cla ban:

O N 0 Nam

2. Loi ich I&n nhat ma mang x& hdi mang lai la (chon mét phwong an):
A. Két ndi véi ban be B. Gidi tri
C. Thu thap théng tin D. Tim hiéu thé giéi xung quanh

3. Diéu bét loi I&n nhét khi sir dung mang xa héi la (chon mét phuong an):
A. C6 nguy co tiép xtic véi nhirng bai viét, hinh &nh, video,  kién tiéu cuc, khéng thich hop
5. Théng tin ca nhan bi danh cap
C. C6 thé bi bat nat trén Internet
D. Mét thoi gian sir dung Internet
4. Thoi gian (w6 lwong sé phat) ban sir dung mang xa hdi trong mét ngay:



) M01. Hay dung phiéu khao sat theo mau trén, tién hanh thu thap di liéu voi it nhat 30 phiéu
va ghi lai di¥ liéu theo mau sau:

STT | Gi¢itinh | Theéi gian dung mang xa hoi Loiich | Batloi
1 Nam 60 C B
I } :
Hinh T.3

2. XUr Li VA PHAN TiCH SO LIEU

J wo2. Loi ich va bat loi cia mang xa hoi

Pé biét cac ban hoc sinh tham gia khao sat danh gia thé nao vé loi ich va bét loi cia mang
xa hoi, hay thyc hién cac yéu cau sau:

a) Lap bang tan sé cua di liéu y kién ve loi ich/bat loi clia mang xa héi theo mau sau:

Y kién Két néi voi Giai tri Thuthap | Tim hiéu thé gidi
ban bé théng tin Xung quanh

Sé hoc sinh

Bang T.1
b) Rut ra nhan xét tir bang tan sé thu dwoc.
) o3, Théi gian st dung mang xa hoi

Hay tinh mot s6 s6 do théng ké mé ta duorc liét ké trong Bang T.2 clia méau s6 liéu vé thdi gian
st dung mang x& hoi:

Giatrinhdnhat | Q. | Sétrungbinh | Trung vi 48 Mét | Gia tri I&n nhét

Bang T.2

Dwa trén nhirng sé dac trwng tinh dwoc, hdy néu nhan xét vé thai gian str dung mang xa héi
cua cac hoc sinh dwoc khao sat.
) woa. Thoi gian st dung mang xa hdéi cua hoc sinh nam va hoc sinh nir

a) Hay tinh sb trung binh, trung vi, t&r phan vi clia th&i gian st dung mang x& héi trén hai nhém
hoc sinh nir va hoc sinh nam dé so sanh théi gian st dung mang xa héi ctia hai nhom.

Sé trung binh Q, Trung vi (Q,) Q,

Nam

Bang T.3
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b) Hay tinh mét vai sé do d6 phan tan dé so sanh su bién déng cla théi gian sir dung mang
xa hoi trén hai nhém hoc sinh.

Khodng bién thién | Khoang t&r phan vi P léch chuin

Nam

Béng T.4

3.GOC CONG NGHE THONG TIN
Ta c6 thé dung may tinh cam tay hodc phan mém bang tinh dé tinh cac sé dac trwng cla
mau sé liéu.
Str dung may tinh cam tay
Gia str khao sat dwoc thei gian sir dung mang x& hoi ciia mét sé ban nhu sau:
60 90 120 60 15 50 80 30 120 90.
S dung may tinh cdm tay dé tinh nhirng sé dac trung cia mau sé liéu trén:
© Vao ché do théng ké:
ala
@ Nhap sb liéu vao may:
ElE0E0E0R0O0EFEOEOBEEE 0 (=
EBOEEOEONRNOEBEBE
© Tinh sé trung binh:
(ad) (r7) (1] (2] (2] &
Ta dwoc két qua sé trung binh la 71,5. B E
® Tinh dd léch chuan:
(ad) (r1) (1] () (3] &
Ta dwoc két qua dd léch chuén |a s = 33,320414186. ST E
Cha . Dé tinh dai lwong: 0

(ad

aad.32041416

§:\/(;q—E)2+(x2—f)2+...+(xn—f)2

n-—1

ta an (ad @) (1) @) @) &

Két qua 1a § = 35,12280045.



Str dung phan mém bang tinh

Véi nhitng mau sé liéu 16n hon, phan mém théng ké sé gitp cho viéc xt li di¥ liéu tré nén
nhanh chéng va chinh xac. Nhitng hwéng dan sau dwoc minh hoa trén sé liéu vé diém thi
khao sat mén Tiéng Anh (thang diém 100) cta 45 hoc sinh:

32 75 59 66 69 44 29 66 58 72 65 62 88 71 60
64 68 69 57 60 72 54 65 62 90 61 59 68 566 42
69 67 67 55 66 72 55 61 71 70 ©65 61 60 60 79
a) Dung cac ham tinh sé dic trwng
Viéc tinh cac sé dac trwng cla mot mau sé liéu cé thé thwe hién trén phan mém bang tinh

nh& nhirng ham cé s&n. Chang han, dé tinh sé trung binh ta lam nhu sau:

© Nhép sb liéu vao mét cot
clia bang tinh.

® Tai mot 6 tréng dé chira
két qua gb:

= AVERAGE(vung d(r lieu)

AutoSave @ ori [;J = ‘“;' v

Trong vi du trén két qua AVERAGE 5 X ' fx =AVERAGE(A2:A46)
tra vé gia tri trung binh cla A . c 5 1 E :
mau so liéula63,13 (H.T.4). 1 DiemThi __ TrungBinh

2 32 =AVERAGE(A2:A46)|

3 75

4 59

5 66 L]

6 69 vung dir liéu

] 44

8 29

9 66

10 58

; 72

Hinh T. 4

Dé tinh nhirng sé dac truwng khac em hay thay ham AVERAGE bdi ham thich hop theo bang sau:

Sé dac trwng Ham Sé dac trwng Ham
S6 trung binh AVERAGE Gia tri nho nhat MIN
Trung vi MEDIAN Gia tri 1on nhét MAX
Mot MODE Phwong sai VAR, VARP
Tw phan vi QUARTILE Do léch chuan STDEV, STDEVP
Bang T.5. Danh séch ham dé tinh sé do Bang T.6. Danh séch ham dé tinh sé do

xu thé trung tdm doé phan tan



« Tinh sé trung binh, trung vi, mét (H.T.5).

AutoSave @ orr |_f_1 15] E;" "':
F&Ij" & Calibri (Body) oz JJAE A | =
Paste I:E B I Uw :;' = ' BT ﬁ xp .
F18 = Ix
| A B C D E F
1  DiemThi TrungBinh TrungVi Mot
= AVERAGE(A2:A46) - 2 32 » 63.1333333 65 60
3 75 A
4 59
5 66
= MEDIAN(A2:A46) B " 5y
7 a4
8 29
= MODE(A2:A46) . ; :
11 72
Hinh T.5

Chu y. Ham MODE sé tra vé gia tri #N/A néu méau sbé liéu khéng cé gia tri 1ap lai. Trong
trwedng hop mau sé liéu co nhiéu mét thi phan mém bang tinh hién thi gia tri mét nhé nhéat.
* Tinh t&r phéan vi (H.T.6).

atcSave @0 M B B 9 v O
- T Calibri (Body) Juo <Al ==
U my. s
Paste » BIQU ;'v &vﬁv §§4
K17 : fx
A | B C D E F
1 DiemThi TuPhanViThul TuPhanViThu2 TuPhanViThu3
= QUARTILE(A2:A46,1) * 2 32 > 59 65 69
3 75 &
4 59 T
6 66
= QUARTILE(A2:A46,2) *© 5 69
7 44
8 29
= QUARTILE(A2:A46,3) * 1‘—*0 :
11 72
Hinh T.6

Chi v. Két qua tinh ti phan vi bang phan mém bang tinh cé sw sai khac nho so véi cach
tinh dwoc gidi thiéu & Bai 13 (do dung cong thirc khac nhau).



+ Tinh phwong sai, dd léch chuén, khoang bién thién (H.T.7).

|—'D ’ Ed'h Calibri (Body) iz K& | =
Paste 3" B I U~ L v &'&u =
K26 - Jx
. A C D E
1 DiemThi KhoangBienThien PhuongSai DolechChuan
= MAX(A2:A46)-MIN(A2:A46) « 3 32 S aE G
3 75
4 59 T
5 66
= VARP(A2:A46) . : =
B 29
9 66
= STDEVP(A2:A46) - a0 .
Hinh T.7
Chi y. D& tinh §° va s ta thay VARP béi VAR va thay STDEVP béi STDEV.
b) Dung chitrc nang phan tich dir liéu trén thanh céng cu
Ngoai cac ham tinh cac sé dac trwng riéng &, phan
mém bang tinh cho phép in ra mét bang téng hop
gdm nhiéu sé dac trung khac nhau. Cach thyc
hién nhu sau:
© Nhap sb liéu vao mot cét.
® Trén menu chon Tools — Data Analysis Diem thi
— Descriptive Statistics. IHIRYA!
© Tai Input Range chon vung dir lieu Mean 63.1333333
Uik A40). Nhay chin ibabel lin GSLFaR O [\Gidihdm Error 1.70014854
Tai Output Range chon moét 6 trong dé xac -
dinh vi tri hién thi két qua tich va nhay chon Median 65
Summary statistics. Mode 60
Chu y Standard Deviation | 11.4049431
- Trong hinh bén, phwong sai va dd léch chuan Samplg e 1T 27 2T
tinh theo céng thirc tinh §° va s twong trng. Co Hunoss £ A3GUR80¢
mét vai s6 dic treng chuwa dwoc gidi thiéu trong | Knewness —0.7116263
pham vi Toan 10. Range 61
— Pé tinh nhirng sé dac trung cho hai m&u sé gy |- Mmimum -
ta nhap s6 liéu vao hai cot va tién hanh twong ty, | MaXimum o0
Sum 2841
Count 45

Hinh T.8
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BANG TRACUU THUAT NGU'

B Bang gia tri lwong giac cua cac goéc

dac biét 34

B4t phwong trinh bac nhét hai &n 22
Biéu thirc toa do cua tich vé hwéng 68
Binh phwong vé hwéng cua mot
vecto 67

Cong thirc Heron 41

Cong thirc khoang cach gilra

hai diém 63

Coéng thire tinh dién tich tam giac 41
Cong thire tinh goc gilra hai vecto 68
Piéu kién can 8

Diéu kién can va da 9

Diéu kién dé ba diém thang hang 49
Diéu kién dé hai vecto cling phwrong 49
Piéu kién du 8

Binh li cdsin 39

Binh [i sin 39

Doan 16

Do dai cua vecto 47

Do léch chuan 86

Gia cua mét vecto 48

Gia tri lwvong giac cua mot goc 34
Giai tam giac 40

Giao (cua hai tap hop) 17

Goc gilra hai vecto 66

Hé bat phwong trinh bac nhat hai 4n 26
Hé thurc lvong trong tam giac 38
Hiéu (cua hai tap hop) 18

Hiéu cua hai vecto 53

Hop (clta hai tap hop) 17

Khoang 16

Khoang bién thién 84

Khoang tir phan vi 85

Ki hiéu v va 310

Mat phang toa do6 61

Ménh dé 6

Ménh dé chira bién 7

Ménh dé dao 9

Ménh dé kéo theo 8

Ménh dé pht dinh 7

Ménh dé toan hoc 6

Ménh dé twong duwong 9

Mién nghiém cta bat phwong trinh bac
nhét hai an 24

Mién nghiém ctia hé bat phuong trinh
bac nhat hai an 27

M6t 81

Nira duwong tron don vi 34

Nira khoang 16

Phéan bu 18

Phwong sai 86

Quy tic ba diém 52

Quy tac hinh binh hanh 52

Sai sé tuyét déi 75

Sai s6 twong déi 76

S6 gan dung 74

S6 quy tron 76

S0 trung binh 78

Tap hop 12

Tap hop bang nhau 14

Tap hop con 14

Tap rong 13

Tich cta vecto véi mét sb 55
Tich vé hwdng caa hai vecto 67
Tinh chat ctia phép cong vecto 52
Tinh chat cGa phép nhan vecto voi
mét s6 57

Tinh chét cua tich v6 huwdng 69
Toa do cua vecto 61

Téng clia hai vecto 51

Trung vi 79

T phan vi 80

Vecto 47

Vecto bang nhau 48

Vecto cung huwéng 48

Vecto cung phuwong 48

Vecto doi 52

Vecto don vi 60

Vecto nguoc hudng 48
Vecto-khoéng 48



BANG GIAI THICH THUAT NGU’

Thuat ngir

Giai thich

Biéu dién mién nghiém cla bét
phuong trinh bac nhat hai an

Biéu dién trén mat phang toa d6 Oxy mién nghiém cuta bét
phwong trinh bac nhat hai an

Biéu dién mién nghiém cla
hé bat phuwong trinh bac nhét
hai an

Biéu dién trén mat phang toa d Oxy giao cac mién nghiém
cUa cac bat phwong trinh bac nhat hai an trong hé

Biéu doé Ven

Hinh phang gi¢i han béi mét dwdng cong khép kin dung dé
minh hoa tap hop

Pinh i toan hoc

Ménh dé dlng va thudng cé dang P = Q, trong dé Pla ménh
de dung. Khi dé P goi la gia thiét, Q goi la két luan cla dinh li

P4 chinh xac

Can trén nhd nhat cta sai sé tuyét doi

D6 léch chuén

Hé bat phurong trinh bac nhat
hai an

Céan bac hai cua phwong sai

Hé gébm mot sb bat phwong trinh bac nhat hai 4n x, y

Hé thirc lwong trong tam giac

Hé thirc vé mdi lién hé gilra cac yéu to trong mét tam giac

Khoang bién thién

Hiéu gira gia tri Ion nhéat va gia tri bé nhat trong mau sb liéu

Khoang tlr phan vi

Hiéu gitra t& phan vi thir ba va ti phan vi thir nhat

Ménh dé

Mot phat biéu khang dinh mét sy kién nao d6, ma khang dinh
dé chi nhan mét trong hai gia tri “dung” hoac “sai”

Mién nghiém cda bat phuong
trinh bac nhét hai an

Tap hop cac diém trong mat phang toa dd Oxy co toa do la
nghiém cda bat phwong trinh bac nhét hai an

Mién nghiém cla hé bét
phuwong trinh bac nhét hai an

Giao cac mién nghiém cla cac bat phwong trinh bac nhét
hai an trong hé

Mét

Sé xuat hién nhiéu nhat trong mau sé liéu

Phép chirng minh dinh |i

Phép chirng minh ménh dé P = Q la dung, bao gém cac
bwdc sau: Gia thiét ménh dé Pla dang; dung suy luan va céc

P—Q kién thirc toan hoc da biét, chirng minh ménh dé Q la dung;
két ludn ménh dé P = Qla dung
. S6 do d6 phan tan ctia mau so liéu dwoc tinh dwa trén théng
Phuwong sai

tin cla tat ca cac gia tri trong méau sé liéu

Sai s6 tuyét dbi

Khodng cach giira s gan dung va sé dung

Sai s6 twong doi

Ti s6 gilra sai s6 tuyét doi va gia tri tuyét déi clia sé gan dung

Sé gan ding Sé dung dé xap xi cho sé dung
Sé quy tron Sé thu dwoc sau khi thuc hién lam tron sé
Sé trung binh Trung binh céng ctia mau s6 liéu
. Sé chia @i mau sé lieu dwoc sap xép theo thir tw tr nhd
Trung vi .
dén Ion

o e Cac sb chia mau sé liéu duwoc sap theo thir tu tir nhd dén Ion

T phan vi

thanh 4 phan, méi phan chira 25% gia tri
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